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facultare munera offervent , ajunt paupe-

rem nefcio quem ,-cus forte obviam faétuy

~ effer , bauftam utvague manu é proximo
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flumine aquam esdem obtuliffe . Quo qui-
dem munere adeo deleflatus eft, ur & il-
tud fibi gratiffimum fuiffe flarim fignsfi-
caverit y (' regsa mox -liberalitate etiam
rependerit . Nimivum is non tam rem fi-
bs oblatam ,quam ipfum offerentis fludium
voluntatemque [pectavit . Hoc ego dum re-
puro , frers non poreft quin libellum bunc
tuo nomins infcrsbens ad te alacer fidenf-
que accedam , [pevans fore ut tantula ves
t1bs grata acceptaque fit . Quid ni enim
[perem 2 cum anter tor ac tam fingulares
animy  tus dotes bumanitas ¢ clementia
maxime celebrentur. Nemo bercle ignovat
guam preclara [y indoles tua , quamque
excellens ingensum in avte prefertim ,que
re maxime digna eft , :deft bomine ad im-
perandum natro. Artem bellicam dico o cu-
Jus baud ita pridem inGermania tor egre-
gta [pecsmina edsdifts ycum fub FERDINAN-
DO Principe patruo, tuo , fortiffimo duce,
auvenis adbuc ac prope puer flipendia fa-
ceves. Nam legionibus aliquor ab eodem
preefeétus , ut eam cauffam , quam mox diz
bomine[que approbarunt , ipfe quoque pro
virils defenderes , duo munitiffima oppide
Boiam, ¢* Mindam [ub_tuam poteftatem
vedegifts, altevo vt capro, altevo ad deds-

ti0-
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tionem compulfo , magnafque Saxonum
Gallorumque copias parva snterdum manu.
fudifis . Cum-wvero adverfam abiguando
fortunam- expertus inferior ex acse difce-
dere coaltus es,non ita multo poft in ean-
dem vediifks , atque ita vediifls , ut viétum
non fecus ac iflorem tui te bojles metuc-
rent . Attamen illi ,cum oblata occafio cff,
rurfus congreffi ,ac tunc quoque , ut [epe
antea , vepulft loco quidem cedebant ed
- lents ac prope minstabunds ; cum 'repente
nuncsus allatus eft te borvea occupaffe , in
gquibus frumenta exevcitui alendo. neceﬂ;z-
ria condebansur . Tum vero demum fralls
shlovum animi , tantaque conflernatione per-
culfiut in fugam [e mansfefto coniicerent,
complure[que dies per montes ac filvas ,
eodem te mava illos celevirare infequente.
fufi difperfique vagarentur. Hine Minden-
Jis veg1o, quce jam diu Gallorum armis tene-
‘basury tua poriffimum virsute liberata oft,
eorumque adeo accife vives , ur ommno
defpevata villovia nibil alind poftea cogi-
taverint quam quomodo in patrias [edes
[e tuto recipevens. Sane exeo tempore nul-
bum fere commifevuns pralsum nifs laceffits,
ne sllud quidem , quod ipfis profpere cef-
Jity cum tu gravi Jaucius vilnere vifus es
* 3 | in-
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inter primos fortiter pugnans non Ducis
Jolum o fed ersam mikitis officium imple-
re . Haec quidem talia ac- tanca facino-
ra in omnium ove.ac fermaone verfantur ;
nibil tamen magis, quam_ansmi tui mox
devatio s quod ob illa minsme elatus: que-
fitam mevstis fuperbiam non fumis. Cujus
vei tefles funt cum extera natianes , tum
prefevtim Italia noflya , quam. proximis
annis fine ubla mag mtudmzs tue oftenta-
tione peragrafti. Itaque cum Veronam pri-
wum accederes o nulli de tuo adventu ;
quippe veraveras ; nuncii. pramiffs funt
urbemque mgreﬂ'm -es tacitus. at peng im-
provifus, [equentibus paucis. , quos sibs
privatum - officium comites- ad/unxemt .
Nec vero domus aliqua magnifice inftru-
éta te aduvenientem excepit , fed- quam-
diu apud nos commorgtus.es , in diver-
Jovio tanquam privarys eg:ﬁ: . Ex gua’
cum [apius urbis lufirande gratia pro-
dives., ‘ita [emper prodibas y ut wnum,
re , non tuam dignstatem civeumferves ,.
omnium oculis expofitus , nec 41:::/4:@1—
lstibus quam tua majeflate circumfeprus.
Scilicer nibil unguam tam [uperbum ex-
iftimafi s quam runc te beminibus fubdu-
geve cum snrer thlos. 'ver[aﬂs Imqlue cthi=
1ber
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diber de- populo - [pestare licust nobiliffi-
mums suvenem. , 'duovum maximovum Re-
gum’ propmquum, armorumgue gloria in
ipfo ataris flore vigentem , eoque avi- -
dius_[peétare , quod ex Ateftina ortum
familia non jem ue peregiinum aliguem
contemplabantur, [ed ut proprium ac fu-
um. Quod fi quis propius accedere con-
cuptuit , teque f[ecreto adive, quam non
s facile prompreque eft intromifJus ! Nul-
lus slls janstor mercede exorandus fuir
nullus cubiculavius prece blandsendys
nulls denique ex iis molefiis perferen-
da , quas bomines ingenus in Principum
aulis tantopere indignantur . Me quiden
nullo commendabilem mevrito ( juvat enim
\boc quoque ad ruam laudem vecenfere )
ultro etiam ad te wocafls , nec audentem
multa loqus ; quippe pudor probibebar ;
blandsfimis verbis compellando ad lon-
giorem [ermonem pevtvaxifti. Geude igi-
tur boc tanto five nature , five doSvi-
ne , five potius utviufque bono , buma-
myrare , qua ut nulla wvirtus conmvenien-
tior bominz eft , sta nulla etiam ama-
bilior . Er quoniam bujus precipua pavs
eft, ur air Plinius, boncfffsmum quem-
gwe compleﬁt ) acupe me in fdem €
* 4 clien-
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m acceprum fac ,ne ullo un-
Vale .

 PRE-




Teh Coom
')"Ml‘: RN
A ud
2-Test

12T, Ix

PREFATIO..

-

CVm aliquot ab hinc annis opu-.
fculum ederem de Nihilo Geo-
metrico, videbar mihi non in-
utilem Geometriz operam navafle,quod
pulcherrimum f{zculi {uperioris inven-
tum, calculos fcilicet differentialem ,
integralemque , adverfus accufatores,
quos adhuc habet, defendiffem. Vt e-
nim primo illo tempore, ita hodie
quoque non defunt Geometrz non igno-
biles , qui id principium , ‘cui utrum-
que Leibnitius, ceu fundamento fuper-
ftruxit, minime admittunt . Quocirca
quecumque illi inquirendo veftigant,
ea nifi vera effe aliunde conftet, fi non
falfa, certe dubia efle arbitrantur .
Quorum in fententia cum ego quo-
ue fim, & principium illud rejeci ,
gz quod illi fubftitui aliud debeat ,
duobus libris demonftravi ; {fperans fo-
re ut ab analyticz artis-ftudiofis gra-
tia
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tia mihi aliqua referretur. Sed contra
accidit. Nam hi duo libri non modo
plaufu excepti non funt; quid enim mi-
hi blandiar?fed ne digni quidem ‘habiti,
quorum mentio, nifi forte officii cauf-
fa, aliqua fieret . Ita faftum eft ut
nullus mihi laborisatque induftrie fru-
&tus. conftiterit.. Quid ego. putem ?
contemptofne efle? Non video ita ef-
{e confcriptos, ut merito poffint con-
temni. An .nemo fibi perfuafit, quod .
Leibnitius non viderit, id me longo
intervallo minorem detexifle ? Profe~
{to ; quando .omnes fere prejudiciis
ducimur , nec tam res, quam homines
;e(hmamus . Quaatulus egs fum, fi cum
itlo comparer! Attamen fit fuus veri-
tati honos © quarititas infinite exigua,
quam. primus.in Geometriam Leibni-
tius induxit, commentitia eft, quate-
" nus-a nihilo eft diverfa,quod ego geo--
~metricym ,.opinor , haud abfurde vo-
cavi. Hinc principium illud omnino
falfumr : due:gueliber ejufdem. generis
magnitudines’ eguales invicem funt , que
quantizate infinite exigua inser fe diffe-
runt .y cum ita verifliime efferri debuif-
fet : duie qmd;bet ejufdem generts magni-
ot tuds-
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tudines aquales inuicem [unt , que in-
ter [e differunt nibilo . Hoc autem ni-
hilum -cujufmodi.fit, & quomodo tra-
tari debeat , iis libris, de quibus f{u-
pra dixi, adeo diligenter oftendi , ut
fi nunc aliquid adiicere velim, videar,
quod proverbio dicitur, rem atam a-
gere .. Quoniam vero plerique funt ,
qui fi quid paullo operofius demontftra-
tum eft , afpernantur, nihilque pati pof-
funt, quod diligentiam aliquam moram-
que requirat , horum ingenio, ne di-
cam defidiz, indulgendum putavi . Ita-
que cum per hos annos nonnulla pro-
blemata folverim, quz ad rem maxi-
me faciunt, ex his tria potiffimum e-
legi, quibus fpero me illis abunde pof--
fe fatisfacere. Horum autem primum
hujufmodi eft : Dazis 1. circnlo duo-
bus punflis o -cavculum defcribere , qus
per duo bec puntia tranfiens eum , quem
dixsmus , circulum contingar. Alterum;
Datis duabus -veétis lingis mognitudine ac .
pofitione , duo circuli [egmenta fimilia
contvarioque modo pofita [uper ipfas cone -
Situere , que [efe snvicem contingant ,
Tertium : Dato in quadrataria ]f‘aleml

punllo-aliguo , veélam lineam ducere; quet




XII. PR EFATIO

quadratariam [calenam in eo punflo con-
ringat . In hifce omnibus quidam funt
dioepopot , ubi id , de quo queritur,
nihilum locum habet, quafique ob o-
culos ponitur. lllud autem facile ap-
paret, nihilum metaphyficum, & geo-
metricum; his enim nominibus utrum-
que dxﬁmxx duo quedam efle lon-
ge inter fe diverfa , ideoque non de-
bere, quod haftenus faltum eft , fi-
mul confundi . Nimirum alterum ge-
nerale eft, alterum peculiare ;illud u-
num ac fimplex ,hoc multiplex ac va-
rium , atque ita varium, ut fi duo
hujufmodi nihila invicem - comparen-
tur , modo reperiantur ejuidem ge-
neris effe, modo diverfi. Sed quoniam
parum erat hzc problemata folviffe',
nift-item demonftrarem, utrumque fe-
Ci, ingreflus viam quam mihi analy-
fis prefcripfifet . Nam ita demum ,
quod propofitum erat, confequi pote-
ram, {i analyfeos veftigiis infifterem .
Quod quanti laboris fuerit, primum
problema fatis oftendit, fi cui iliud li-
beat diligenter confiderare . Ego qui-
dem hac prafertim de caufla illud duo-
bus modis demonftravi. Premittuntur.
' au-
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autem -demonftrationes refolutionibus
ex veterum more atque inftituto.Quas
inter demontftrationes tertium proble-
ma admonuit, ut pauca illa infererem,
quz de Dinoftrati quadrataria affert -
Pappus ex quarto ColleGtionum ‘Ma-
thematicarum libro ; prafertim cum
Grzca omnium primus edere poflem
ex Vaticanz Bibliothece codice mfs.
eaque a me diligenter emendata , ad-
dita infuper latina verfione. Neque e-
nim verfio Federici Commandini vifa
elt cum Grazco textu in omnibus con-
venire , ut cuique facile apparebit ,
qui utramque fimul contulerit . Quod
de meo adjeci, a Dinoftrato ac Pap-
po preetcrmxffum levius eft quam ut
memorari debeat. Poftremo autem lo-
co addere placuit theorema fane pul-
cherrimum ad circulum pertinens ,
quod meus familiaris Francifcus Ven-
trettus, vir in primis follers atque in-
duﬁrms, cum inveniffet , mihi jam
pridem demonftrandum propofuit. At-
que hzc omnia in unum librum con-
jeci, eique , quod ita connexa non
funt, ut unum ab altero pendeat ,
GeoMETRICA titulum feci. Sed jam ni-
- mis




X1v PrREFATIO

mis multa prefati fumus. Liber in ve-
ftibulo adeft, feque ultro legenti of-
fert, fatis fuperquc beatus , fi cui pla-

cuerit ex illis,
quibus arte benigna

E melsore luto finxsr precordia Tmm .
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ST \ARS Tn éireill dfdmetro duobus
; punlis,- circulum defcribere,,
-qui perduo hec punla tranfiens eum,
-quent'diximus , cireulum contingat.
“Héc’autém duo piinfta aut ab alteru-
_Ir3’centriparte gadent , aut ultra ci-
-traque centrum: & fi-quidem cadant
-ab alterutra eentri parte,aut; alterum
"inccéntruniincider-att neatrum; fi
‘vero cadant’ylera clifaque centrum,
aut zqualiter. ab codem diftabunt , aut
.inzqualiter, - o 0 o

re N

. Sit circplus ADE 4 evjus. diameter A8 4 cen-

. trum C,; pun@aique in,¢adata fint ¢ & F, in~

. cidente :utique pun&o: alero in centrum .c. O-

- portet-circulum defcribere , qui per pun&a tran-

- hiess ¢-& ¥ contingat ¢jreculum ABB.

-~ Dagamur a-pun&o.F ipfi As ad reftos angu-
X A los
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le quadrato, quod .
defcribitur a cc. b
Et addito ab utra-
que parte quadra-
to, quod deferibi-’
wr a cE, reftangu-
lum, quod contine-
tur fub cp & cu,
ung cum quadra-
to 5 quod defcribi-
wr a CE, =2quale
cft quadratis, que
defcribuntwr 2 cc
& cE.. Equale eft autem reftangulum, quod
continetur fub cp & cu, una cum quadrato,
quod defcribitur a cE, quadrato , quod deferi-
bitur ab Ex, five Ep : 2qualiaque item quadra-
ta, quz defcribuntur a cc & ce, quadrato,
uod defcribitur ab ec. MEquale eft igitur qua-
dratum , quod ab Ep defcribitur 5 quadrato ,
quod dcfcr?bitur. ab EG;ideoque ED 2qualisipfi
EG. lungatur EF; quz quidem, ut fupra , de-
monftrabiur ipfi ‘G 2qualis. Itaque fi cen-
o E, atque imtervallo e , circulus defcriba~
- tur,is per punfla F, D wanfibit. Defcribatur,
ifque fit circulus FGD.

Cadant modo data duo punéta r, o ad cens
tri C partes A , neutro in centrum incidente.
Secetut FG in duas quas partes in punéto 15
ducaturque ab ¢odem 1pfi FG ad reflos angu-
los re&a infinita 1x : & fiag ut reftangulum,
quod continetur fub aB & cc , ad exceflum,
quo quadratum, quod defcribitur ab ac, exce-
dic reftangulum , quod continetur fub cr &

' A2 CG,
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cG, ita cG ad re-
&am aliquam, que
vocetur M. ‘Quo-
niam igitur AC ma-
jor eft quam cF,
eritutique, fumpta
communi altitudi-
ne refa compofita
ex ac & cg,re@an.
gulum , quod fub
ac re&aque com- ' :

ofita ex Ac & cG continetur , majus retangu-
fo, quod continetur fub c¢F & reta cOmPoE:‘a
ex Ac & cG. Equale eff autem: primum illud
reGtangulum quadrato , quod 'defcriiitur ab acy
una cum reftangulo’, quod cofitinetur fub Ac
& cc ; alterumque re@angulum “equale retan-
-gulis, quz continentnr fub ac & cr, & fub
cr & cc . Igitur quadratum, quod defcribi-
wr ab Ac, una cum reftangulo, quod conti-
netur fub Ac & cc , majus eft reétangulis, qua
continentur fub ‘ac & cr, & fub cr & cG.
Auferantur utrinque re&tangula , qua continen-
tur fub Ac & cg, & fub cF & cc. Erit igitr
exceffus, quo quadratum , quod defcribitur ab
Ac, excedit reftangulum, quod continetur fub
cF & cGy major exceffu, quo reftangula fe
{e invicem excedint , que continentur fub ac
& ¢cF, & fub ac & cG j hoc eft retangulo,
‘quod continerur fiib Ac & rc. Iraque fumpto
reQtangulo, quod continetur fub aB & ca', ha-
bebit reftangulum ,- quod continetur fub a3 &
'cG, ad exceffum, quo quadracum , quod de-
Aferibitur ab ac , excedit re@angulum , quod

. : con-
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continetur fub cr & cG , minorem rationem
uam idem illud retangulum habet ad reftangu-
lum, quod continetur fub Ac & FG.Quam autem
rationem habet retangulum, quod continetur
fub aB & cc, ad excefflum , quo quadratum,
quod defcribitur ab Ac , excedst rectangulum,
quod continetnr fub ¢F & cc, hanc habet cc
ad m. Igieur c ad M minorem habet rationem
quam reftangulum, quod fub AB & ¢ conti.
netur , ad re&tangulum , quod continetur fub ac
& ¥c. Vt autem cG ad m, ita ‘fe habet re-
&Qangulum , quod fub AB & cG continetur , ad
reltangulum , quod continetur fub AB & M,
fumpra communi altitudine AB. Igitur re@an-
gulum, quod fub AB & cc continetur, ad re-
&angulum , quod continetur fub AB & M, mi-’
norem rationem habet quam retangulum , quod
fub a» & ca continetur ,ad reftangulum , quod
continetur fub o€ & Fc : ac propterea reftan-
gulum, quod fub AB & M conunetur, majus
cft reGangulo, quod continetur fub ac & ra.
Igitur AB ad Ac majorem rationem habet quam
FG ad M. Eft autem aB dupla ipfius ac. Eft
igitur ¥G minor quam dupla ipfius m; ideoque
1G, que ipfius FG eft dimidia, minor gnam M.
Queod cum ita fit, fi centro G, atque mterval-
lo re&ta linea ipfi m quali, circulus defcriba-
wr, is re&tam 1k in punto aliquofeeabit. Se-
cet in punéto E : ducaturque -per id pun&tum
circyli app femidiameter cp; & fiat ut cp ad
CF, ita cG 3d cH. Eritigitur reGtangulum ,
quod fub cu & cnp, continetur, zquale reftan-
gulo, quod continetur fub cc & cr. Eft ay-
tem quadrjum, quod ab ae defcribitur, qua~ -
. A3 drato

.
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drato 2quale, quod
defcribitur a cp.
Igitur 2qualibus ab
utraque parte a-
blatis , exceffus ,
o quadratum , ,!
quod deferibirur ab |
Ac,excedit refan-
gulum , quod con-
unetur fub cc &
cr, zqualiseftex- -
ceffui, quo quadratum , quod defcribitur 3 cp,
excedit re@angulum, quod continetur fub cr
& cp; hoc eft re€tangulo, quod continetur fub
pu& cp . Itaque fumpto rectangulo, quod con=
tinetur fub cé & cp, ut exceflus, quo quadra-
tum, quod deferibitur ab Ac, excedit reftan-
gulum , quod continetur fub c6 & cr, ad re-
&tangulum , quod continetwur fub cc, &-cp 4
ita fe haber re€angulum , quod continetur fub
pH & cp, ad idem illud re@angulum. Se ha-
bet autem re€tangulum, quod fub pu & cp con=
tinetur , ad, reftangulum , quod continterur fub
cc & cp, ut pHad cc.Se habet igitur exceffus,
guo quadratum , quod defcribitur ab ac, exce-
it reftangulum , quod continetur fub ce &
cF, ad re&angulum , quod continetur fub cc
& cp, ut e ad cc. At vero re&angulum ,
quod continetur fub AB & ¢6, ad extefflum,
quo quadratum , quod defcribitur ab Ac, exs
cedit reftangulum, quod continetur fub cc &
CF, fe haber ut cc ad-Ec. Eft enim £c ipfi
m zqualis. Igitur ex ®qua eademque perturbata
proportione , ut reétangulum,-quod fub AB &
oo : cG

/
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¢a continetur , ad reftangulum., quod contines;

tur fub cc & cp, ita fe habet pw ad 2c. Se.

habet autem reétangulum, quod fub as & cc

continetur , ad reftangulum , quod continerur ¢
fub cc & cp, ut aB ad cp.. Se habet igitur-

AB ad oD, ut pH ad EG. Arqui AB dupha eft

ipfius cp. Igitur & pu ipfius £ ¢ft dupla.

1am vero cum quadratum , quod deferzbicur a cx,
@quale fit quadratis, qu defcribuntur ab' ec &
cG, & duplo re&anglli » quod eontinetar fub-
16 & cG, hoc eft rettangulo , .quod continetur
fub cG & FG; erit utique quadratum,, quod de-
feribiur & ce, 2quale quadratis ,. qua. deferi:.

buntur 2 dimidia ipfius pu & «o 4 re@angulo-

, quod continermur fub cc & Foi B
%au?cm dratum , quod deferibicui acg:l:h:.\
unacum nx‘ngulb, uod, contiretur fyb cc &
FG, reftangulo, qu com?etur fub.cc & cry
hot cft fub cu & cp. Quadratum 4gitur., quod
deferibitur a €& , 2quale eft.quadrato ,.quod
defcribitur a dimidia 1pfius Dh, & reftangulo,.
quod continetur fub cx & cp. Quare pH. in
pun&o E- in duas #quas partes fefla: eft; ideo-
que re8te. DE, EH, EG fimt i:ndtcr fe invicemy
@quales. Imgamr EF; que quidem, ut fupra,
demonﬁrabi:mmg: equalis ipfi Etg! Teaque £ g:n::
tro £, atque mtervallo =G ; circulus deferi-
batur , is per punffa ¢, D cranfibic .. Deferis
batur , ifque fir circulus FGp. o
- Cadane -denique data duo punéta r; ¢ ule
tra citraque centrum C , eademque 2 C inz-
qualiter diftent i Secemr. FG. in .duas zquas
partes in pun&lo 1 ; ducamirque ab 'ew‘cm“ié)fv
FG ad rcégos angulos ‘refta infmita 1x: & flag

. A 4 ut

-
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ut reftangulom ,
uod .. continetur
Exb At & cG,ad
quadrarum, quod
defcribiturab ac, .
una cam. re&an-
gulo, quod centi~ "\ .
newr. fub ce. &’
CG ,.1ta cG ad ‘
reftam aliquam ,
quz vocetur N .. :
Quoniam .igitur Ac-major eft quam CF, erit
utique , fumpta .communi altitudine BG , reQan-
gulum, qued fub ac:& BG continetur, majusi
retangulo, quod continetur fub cF. & BG. JE-
quale .eft autem primum illud re@agulum ex-.
ceflui , quo 3uadratum,quod defcribitar ab ac,:
excedit reftangulum, quod continetur fub ac.
& cG ; alterumque reftangulum’ zquale item
excefliu ; quo. reftangula fefe -invicem excedunt,.
quz contmeneur .fub. ac :&.cr; & fub cF &
cc. Igitar éxceflus, quo quadratum, quod-de-:
feribitur ab ac - excedit reStamgulum v, quod
continetur. fub Ac & cc , major -eft exceflu,:
quo rectangula fefe invicem excedunt,quz con-:
tinentdy fub ac.& cF; & fub cr & cc. Ad-
danwr ab utraque parte reGtangula, quz con-
tinensur fub ac & ec ;& fub cr & cc. Erit
igitur quadratum, quod- defcribiur aboac , una:
cum re&angulo, quod continetur fubhce- & cg,
majus -reftangulis, quz continentur fub ac &
cr; & fub ac & cG, hoc eft reftangulo ,quod
continetir. fub.ac & Fc.. Itaque fimpto. ‘ream
gulo, quod consinetur fub a8 & c5, gdbcbit
3 rectan-

N .
toe S
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reCtangulum , quod continetur fub as-& cé,
ad quadratum, quod defcribitur ab ac,una cum
re&tangulo , quod continetur fub cr & cG, mi-
norem rationem quam idem illud .re@angulum
habet ad reftangulum , quod centinetur fub ac
& FG. Quam autem ratiomem habet reftingu-.
lum , quod continetur fub A & cc, ad qua-
dratum, quod defcribitur ab ac, una-cum re-
&angulo quod continerur fub cr & cc, hanc
habet cc ad N. Igitur co ad N minorem ha-
bet rationem quam re&angulum., quad fub AB:
& cc continetur, ad re@angulum, quod con-*
rinetur fub ac. & rc. Urantem c6 ad'n, ‘ita’
fe habet re@angulum , quod- fub a8 & ca con-.
tinetur, ad reftangulum, quod continetur fub.
As & n,fumipta communi altitudine AB. Igi-:
tur reGtangulum, quod fub AB & cc contine-.
rur, ad retangulum, quod continetur fub as.
& w , minorem rationem habet quam reftan-:

lum, quod fub AB &.cc continetur, ad. re--

angulum , quod continetur fub ac & FG: ac
propterea rec%tangulum , quod fub as & w-
continetur , majus eft reétangulo, quod contine-:
wr fub ac & re. Igitur AB-ad ‘Ac majotem.
rationem habet quam rc ad n. Eft autem aAsB-
dupla. ipfius ac. Eft igityr 6 minor-quam du-
plaipfius n; ideoque 16, que ipfius Fo eft di-
midia; minor quam N..ng% cum ita fit,ficen-

wo [, atque intervallo re@a linea iph N 2~
ga{i , circulus defcribaturyis re€tam 1k in pun-:

o aliquo fecabit. Secet in punéto E :ducatur-
que per id punftum circulh ApB femidiame-.
ter cDy. & fiat ut -cp ad cF, ita cc ad cH,:
Erit igir reftangulum, quod fub cu & cp-

COlL»
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continetur 4 ¥qua-
le reftangulo,quod
continemur fub ca
& cr. Eft autem-
quadratum , quod
ab aAc defcribrear,
quadrato zquale 4
quod defcribitur &
cp.Igitur 2quali-
bus ab utraque par-
te additis, quadra-
drawm, quod deferibiour ab ac, uia cum re-
&angulo , quod continetur fub cc & cF, zqua-
Ie eft quadrato, quod defcribitur 2 cp, una cum
re&ag:l;o, quod continetur fub cu 8¢ cp; hoc:
eft retangulo, quod continetur fub pu & co..
Itaque fumpto reftangulo , quod continetur.
fub cc & ev, ut quadratum, quod defcribitur
ab ac¢ 4 una cum reftangulo, quod continetur
fob co & cF, ad reCtangulum, quod contine-
tur fub cc & cp, #ta fe habet re@angulum ,
continetur fub pa & cp, ad idem illud
re&angulum . Se habet autem re€tangulum,quod .
fub pr & cp contmetur yad re&tangulum,quod:
continetur. fub c¢ & cp, ut pu ad cg.
habet igitur quadratum , quod deferibicur ab ac,
una cum reétingulo, quod contnetur fub co
& cF, ad retangulum , quod contirietur fub
¢cG & cp, ut dpu ad cc . At vero re&angulum,
quod continetur fub AB & cG , ad quadratum,.
quod deferibitir ab ac, una cum reftangulo,
quod continewur fub cc- & cF, fe habet ut
cG ad 6. Eft enim £ ipfi N equalis. Igitur
ex ®qua eademque perturbata proportione , ut
. , N Y <
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reQangulum, quod fub as & cc continetur,
ad reétangulum ; quod continetur fub cc & cp,
ita fe habet pu ad EG. Se haber autem reftan-
gulum, quod fub A8 & cc continetur ,.ad re-
&angulum, quod continetur fub ¢6 & cp, ut
AB ad cp. ge haber igitur A ad cp , ut pu
ad Ec. Atqui AB dupla eft iplius cp.Igirar &
D ipfius £G eft dupla. Tanm veto-ciun ‘quadras
tum, quod defcribitur ab G, @quale fit qua~
dratis, quz defcribuntur a ce & cc, & duplo
re&anguli, quod continetur fub 1c & ca, erit
utique quadratum, quod defcribitur .a dimidia
ipfius pH, ®quale quadratis, que defcribymrar
a ce & cc, & duplo re@anguli, quod conti~
newur fub 1c & cc. Equale eftautem quadra-
tum, quod defcribitur a cG 3 una cum. reftan~
gulo, quod continetur fub dupla ipfius 1¢c & co;
re€tangulo, quod continetr fub cc & cx ; hoc
eft fub cu & cp. Igitur quadrarum, quod de+
feribitur a dimidia ipfius i, 2quale eft qua-.
drato, quod defcrjbitur a ce, & reflangulo
quod continetur fub cu & cp. Quare pu in
punto E in duas #quas partes fe&a eft;. ideo-
que re&te DE, EH, EG funt irter fe invicen
2quales. lungatur EF ; que quidem , ut fupra,
demontftrabitur @qualis ipfi EG. Itaque fi. cen-
tro E, atque intervallo 6, circulus. defcriba- .
tur,is per punéla ¥, D tranfibic. Deferibatury

ifque fit circolus Fep. Datis igieur in circult;

dianfetro dpobus punélis; & que fequuntur . .
Quod oportebat chere . : R

. . -
N R

L2 ‘ Lﬁ]yi.
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.‘LEMMA-‘!}

Si duo circuli fibi intus occurrant ;
& qua refta linea eorum centra con-

jungit , produfa, in occurfum inci-
dat ; hi duo circuli fefe invicem in
occurfus punéto contingunt.

Occurrant fibi in-
tus duo circuli Apg,
FpG; & re&ta ce,
que corum centra
€, & E conjungit,
produta incidat -in
p punftum occur-
fus. - Dico circulos
ADG, FDG in eo-
dem occurfus pun-
&o b fefe invicem
contingere. : '

Si enim fieri poteft, fecent fefe'invicem cir -
culi ApG, FDG in pun&lis p & G; re®zque
jungantur EG, CG, DG . ‘Et quoniam.cp 2qua-
lis eft ipfi cG;eric utique in triangulo cpG an-
gulus cbe @qualis angulo cep. Eadem ratione
quoniam ED 1pfi EG eft ®qualis, erit itidem an-
gulus EDG 2qualis angulo £GD. Quare anguli
cGD, EGD zquales fibi invicem erunt, major
minori; quod fierinon poteft. Circuli igitur ADG,
#pG fefe invicem non fecant in punéhis o, & G:
ac propterea in occurfus punéto b fefe invicem
contingunt . Si igitur duo circult fibi ints oc-

K curs
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currant 3 & quz fequuntur. Quod oportebar
dcmon{h,'arc. k 4 ' P

PROPOSITIO IL

Datis in circulo duobus punflis ,
quz quidem in ipfius diametro non
fint, circulum defcribere , qui per duo
hzc punéta tranfiens eum , quem di-
ximus, circulum contingat.

Sit circulus AWBL,
cujus centrum C,
pun&aque in eo da-
ta fint 1 & K 4qua
non funt in iplius
diametro. Oportet
circulum  defcribe-
re, qui per punéla
tranfiens 1 & K con- -
tingat circulum a-
waL. Conftar au-
tem pofle continge--
re ad partes five
w, five L. Etpri-
mo ita defcriben-
dus fit, ut, contin-
gat ad partesw. . . .

Iungadtor pun@a 1 & x refla 1x ; allaque
per centrum . ¢ diametro AB ipfi 1k paralle-
Ja, a pun&is 1 & x ducantur eidem A ad re-
&os angulos re&z 1c, ks . Cadent autem he
re&tz aut ab alterutra centri parte,aut ultraci-
traque centrum : & fi quidem cadant ab alte- .

rutra
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yuita cengriipaste , -
aut altera in cen- W
tium incidet , aut
neutra; fi vero ¢a-,
dant ultra citraque
ceatrum, apit @qua-
hter: ab eodem di-
fiabyng , qut inz-
qualiter . = Incidag
primo’ ré&a’1c in, *°
centim c; fe&ta-
que KI in dpas -
uas partes impun-
&o H, ducatur ab
codem ipfi kI ad: N
re@osangulosre@a . # ¥

HG, eaque occurrat diametro: AB it pun&o G.

Producatur porro k1 ad punétum L, & ct ad
punétum r; junflaque cL,fiat ut cr ad .cL yiva
cL ad cr. Erit utique cr major quam CK,
quando cL major eft quam c1; quaque a°p due
citur ad L re&ta pL , circulum :AwWBL in punéto
L comin§et. Ducatur per punétum ¢ diametro
AB parallela re&ta ro; producaturque cu ad pun.
&um o, caque ipfam pL in punéto aliquo fecet,
puta in F.Fiatmodo orad o ut re&angulum,
quod continetur fub c1 & 1x , ad quadratum
uod defcribitur ab 1. Et quoniam oF ad og
fe haber ut 1p ad 11, hoc eft ut 15 -ad 1, aue
a2 communi akitudine 1L ,: ur quadra:
tuni,. quod-defcribitar ab 1L, ad' re®tangulum ,
‘quod: continetur fub c1 & 1L ;& or ad oq fe
-habet ur reftangulum , quod  continetur fub ct
&'1x, ad quadratum ;" quod defcribitur ab 11
o , ideo
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ideo ex 2qua eademque perturbata proportione,
ut oF ad %Q, ita feqhabg: re&angm?lum s quod
fub c1 & 1x continewur, ad re@angulum 4 quod
continetur fub c1 & 1L. Minus eft autem re-
angulum, quod fub cr & 1k continetur , re-
&angulo, quod continetur fub cr & 1L. Minor
eft igitur & oF quam oQ.lItaque fi pun&a jun-
gantur » & Q refta linea, eaque producatur,
circulum awsL fecabit,  quando illum reGta »L
contingit. Cadet autem aut in pua&lo A, aut
fupra, aut infra. Cadat primo in A, ut in ap-
pofita figura; & jungatur 1. Et quoniam ac,
five cL, ad cp fe habet ut op ad 04 ;& uicL
ad cp , ita c1 ad cL, five ad ac; fe habebit
utique c1 ad ac ut or ad 0Q. At vero it op
ad oq, ita fe habet refangulum , quod conti-
netur {ub a1 & 1k, ad quadrasum’, quod de-
feribitur ab 1. Igitur €1 ad ac fe habes ut re-
‘Gangulum, quod continetur fub c1 & 1k , ad
quadratum’, quod deferibitur ab 1L~ Vt antem
‘cr ad Ac, ita fe hebet, fumpta communi alti-
-mdine ac, reftangulum, quod continetur fib
e & we¢y adquadragum , quod defcribitur ab
ac. Igitur reCtangulum, quod” continewr -fub
ct & ac, ad quadratum, quod defaribitur ab
‘AC, {¢ habet ut re&angulum, gnod continetur
fub ct & 1x, ad qtadratum , quod defcribitur
‘ab rL. ‘Ex permutando, ve&a?ulum > quod fub
ict & A¢ continetury ad reftangulum , quod
~continetur fub ct & 1x; hoc eft Ac ad 1K, fe
habet ut quadratum, quod ab ac deferibitur,
‘ad’ quadrarum ,"quod’ gé{cribimr ab 1L, Igiur

t

-1L mediaeft proportionalis inter :ac& 1K ; 1deo-
‘que reftangulum, quod continetur_fub ac &1x,-
- zqua-




16 Iosepyr. ToRELLI

- zquele clt-quadra~ ..y
wyquod defmibic & -
1y ab jL« Quoniam . .
iginw quadratum, | .
quod -dafaribitur ia . .{
GL , five ab acy@- -
quale et 1uadmis,.. )
que defcribuntusab .
1L & cr; quadrato-
que, quod defcribi-
tur ab 11, gquale eft g
reftangulum , quod , F ' .
continetur fub_ac e
. & 1Ky hoc eft du~ - N
plum re®anguli ,- - . © P
quod continetur fub - . o, :
ac & cc; ideo quadratum, quod: defcribiur
ab ac, =quale eft duplo reftanguli, qued dorr-
tinetur: fub ac & cG ,una qum:quadrato, quod
defcribitur 2 cr. Addatur ab utraque.parte-que-
dratum, quod -defcribitur a co. Erunt utique
quadrata, que defcribuntur ab a€ & :co -, -
2;13“3 duplo rectanguli ,.quod codsingew: fitb sc
€G,4 una cum quadratis, que. sefershimrux a
ci1& cg, hoc eft quadrato squed, defesibitur a
GE. At verg quadrata , quz-defcribumtur. ab . Ac
& cG ,zlualia funt duplo rectanguli, quod can-
- tietur fub-ac & cG yuna cpm quadedta, qupd
. deferibigyr ab aG, Igitr. quplumecctanguliy quod
contingtur fub Ac & 06,y una;curm guadrato ,
quod defcribithr .ab ag, ,2quale’elt- duplo. xe-
«ctarguli, quod continetur fub-ac-& QG:, una
cum quadraro ,- quod: deferibitur a Gi.. Bt ab-
- lato ab.utraque .parte .duplo -rectanguli,: girod

con-
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continetur fub ac & ca, quadratum, quod ab
AG defcribitur, 2quale eft quadrato, quod de-
fcribitur 2 G1; ideoque AG 1pfi G1 eft zqualis.
Tungatur Gk, que quidem, ut fupra in Propo-
fitione prima , 1pfi GI1 ®qualis demonftrabitur.
Jeaque fi centro G, atque intervallo G1, cir-
culus defcribatur , is per.puncta x, A tranfi.
bit, Defcribatur , ifque fit circulus 1ka. At
vero re&a pQ pro- co
du&ta cadat fupra
pun&tum A, puta
1n D, utin appofita
figura; & (Elcatlll'
CD,Clui GH produ-
&a occurrat in pun
&o £ ; jungaturque
El. Et quoniam ci
ad cL fe habet uc
crad cp y zqualif-
ue eft cL ipli cp;
e habebit utique cr
ad cp,ut cp ad cp.
Se habet autem cp
ad cr,mt ®Ead EQ.
Se habet igitur c1
ad cput bEad BQ:
acproptereareftan.
ulum , quod fub c1 & EQ continetur , zquale eft
reftangulo, quod continetur fub cp & pe. Et
quoniam dupla ipfius op, hoc eft 1x,ad duplam
ipfius oQ fe habet ut reGtangulum, quodconti-
netur fub c1 & 1x, ad quadratum, quod defcri-
bitur ab 11, fe habebit utique, fumpta commu-
i altitudine c1 ‘re&/angtﬁum‘, quod contine-
‘ B ur

- &P
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wrfub c1 & 1x,ad
duplum rectanguli,
quod continetur fub
c1 & oQ, utrectan-
gulum, quod conti-
newr fub c1 &1k,
ad quadratum,quod
defcribitur ab 11.I-
gitur duplum re-
ctanguli, quod con-
tinetur fubcr1 & oQ,
zquale eft quadrato,
quod defcr?bitur ab
1L. Etquoniam re-
ctangulum , quod
contmnetur fub c1 &
cr, zquale eftqua-
drato, quod defcri-
bitur a cL, hoc eft
quadragis y «
toque 5 quc

lum rectar
1deo rectang
zquale eft «
cum duplo
& o0qQ. Auf
quod contin
ceffus y quo
tinefur , €2
wr fub ct
continetur ]
deferibitur
continetur. 1
plis, duplw e
’ s o & cQ,

-
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& ©q,=zquale erit duplo quadrati, quod défcri-
bitur a €1 ,una cam-duplo re&tanguli , quod con-
tingtur {ub c1 & oqQ. At vero quadratum,quod
defcribitur a c1,una cum duploreétanguli, quod
continetur fub ¢t & o0Q , ®quale eft quadrato,
quod defcribitur ab ac; quando duplum reftan-
guli, quod continetur fub c1 & oqQ , zquale eft
quadrato , quod defcribitur ab 51 . Igitur duplum
reftanguli, quod continetur fub c1 & cq, =-
quale eft quadratis, que defcribuntur ab ac &
ct. Addawr modo ab utraque parte duplum re-
&anguli, quod continctura?ub ct & G . Erit
utique du ‘}um re®angulorum , que continentur
alterum fub c1, & GQ, alterum fub c1 & Eg,
hoc eft duplum re@anguli, quod continetur fub
c1 & EQ, ®quale quadratis ; que defcribuntur
ab ac & c1, una cum duplo reftanguli , quod
continetur fub cr & Ec. At vero duplum re-
&anguli, quod fub c1 & EQ continetur, zquale cft
duplo reftanguli, quod continetur fub cp & pE §
hot enim fupra demonftratum eft. Igitur duplum
c=Bamt: v wr fub cp & pE, z-

defcribuntur ab ac &
nguli, quod continetur
g: altera quidem par-
ribitur a ¢E; ‘ab alte-
zqualia quz defcris
utique duplum reftan-
) cD, & DE, unacum
ir a CE, zquale qua-
ab ac & cr, unacury
ntinetur fub ¢1 & EG,,
ntur ab ‘Ec & cG. At
y quod_continetur - fuby
B2 cb
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cp& DE,unacum - & W G et
¢ - quadrato , quod de- ST - TY B B
cribitur 2 CE, 2- D/ s DNONWE L

quale eft quadratis,
quz defcribuntur

ab ac & pE. Igi-
wr quadrata, quz

ab ac & pE defcris
buntur,equalia fune *
?uadratis,qux de-

cribunturab ac & i
1 yuna cum duplo - . A R
reftanguli , " quod Q. RS
continetur fub cr . SRR
& ec, & quadra- ‘ o
ti8 y quz defcribun. - F . a
wrab e¢ & e, . &
-Er ablaro ab utras
‘que parte quadra- S
to, quod defcribimur ab-ac, guadratum, quod
a DE defcribicur ; wquale eft qoadrato, quodde-
feribitur 2 ¢1, una cum duplo reGangul: y.quod
continerur fub ¢r & Ba, & quadratis, quaede:
feribuntur 2b xG & c6. At 'vero quadritum,
quod . defcribieur 2 c1, unx’ amn duplo reéian-
guli, quod:continetur fubia1 & e , &
t0 , quod . deferibitur ab Bcy=quale)cft qukdra-
‘10, quod defcribjour ab ew. Igitur quadramm,
-quod a DE- defcribitur , zquale eft quadraro , quod
“deforibitur ab £, quadraroqied ,cquod defcribi-
“wir 8¢, five 1w, Hec aurent’ quadrata quadra-
to 2qualiz’ fmey quod- deferibacir -ab =r «. Igi- |
- tur quadratum, quod a-DE. deferibitur , ®quale |
- ¢ft quadrato, quod deferibitur ab. £1.; ideoque
DE

.
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pE ipfi E1 -eft 2qualis. Tungatur Ex ; & cate-
ra, ut fupra, demonftrabuntur.  Cadat deni~
guq reta pQ pro- - - -

L. . . W
ué}a infra punétum .
A jputa jn D,utin

s:‘ppqﬁta figura « & :
ucatur CDyqueip-

fam cu fecet m

pun&o E ; junga-

turque El . Eodem,

quo fupra , modo

demonttrabitur du-

plum reSanguli ,

quod continetur fub

¢1 & cq, zquale R -
effe quadratis, .quz defcribuneur ab ac. & e1.
Auferatur ab -utraque parte duplimi reftanguli:,
quod continetur fub c1 & Ec. Erit utijie €x-
ceflus, quo duplum rectanguli- quod-fub, ar &
oQcontimetun, excedic dupluni: re€tanguli-y quod
_contmeturfubccr & B, hoc eft-duplum: re-
Ganpuli, - quod coittinerar fub c1. & EQ, =qua-
dehemceflni ,-quo quadraza, ‘que defcribumtur ab
oueiicry excedunt duplum reQanguli, -quod
-endtinetar. fubcr & BG J:.At vetio i'g:plum. re-
-Sdipyli . quod fbioii® B continetur, @qua-
Jeiledt pdéiplo: reflangnhi Jquad: tantihetur fup op
Soupp. Igitr:diplwy deChangjili;, quod-: contie
beetpe ot bomp & pisy: mequadei oft Yok cefli 5 -quo

ta joqpe deforibufiten apruaci&-cr -y exce.
duhed apSranguli>, iqued contigetur -fub
-cfl & xcdAddadiurlab dlvers quadem parte qua-
dsaqun , - quolialefcribituria: ©F 3 -ab :bltesa, ve-
0 quadiats eldem wqualia, que. deferibusmur ab
el B 3 EG
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G & cc. Eritu-
tique duplum re-
&anguli, quod con-
tinetur fub cp &
DE, una cum qua-
drato, quod defcri- A
bitur a cE, 2quale
exceffui, quo qua-
drara, qua defcrie
buntur abac& ci,
excedunt duplum
reftanguli , quod ‘
continetur fub cr -
& EG, una cum quadratis, que defcribuntur
EG & cc. At vero dyplum reftanguli , quod
contietur fub cp & DE, una cum quadrato
guod defcribitur a ce, zquale eft quadratis; quz
efcribuntur ab Ac & px. Igitur quadrara, quee
defcribuntur ab Ac & pE , @qualia funt excef-
fui, quo quadrata , quz defcribuntur ab dc &
1, excedunt duplum re@anguli, quod continetur
fub cr & G yuna- cum quadratis, que. defcribun-
tur ab EG & cc. Et ablatoab utraque parse.qua-
drato , quod defcribitur ab ac, quadratom ..
a e defcribitur , #quale eft exceffui, quo quadra-
tumy quod deferibitur 4'cr, excedit duplum rectasn-
guli, quod continetur fub E1 & cc , una cum
quadratis , quz defcribuntur ab pc & cc. At ve-
ro exceflus ,' quo quadratum , quad defcribsur.
a ct, excedit duplum re&angtgi » quod’ conti-
netur fub a1 & Ec, una cum quadraro, quod
defcribitur ab'eG , 2qualis eft quadrato, . quod
defcribitur ab en. Igitur quadratum , quod 2 DE
deferibitury zquale eft quadratis,que defcx‘ibm;:ur.
: a
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ab En & cc,five 11, hoc eft quadrato, quod defcri-
biturab_e1;ideoque BE i{Pﬁ -E1 eft 2qualis. Tunga-
tur Ex; & cztera, ut fupra, demonftrabuntur.
At vero reQa D -
16 kQ ultra citra-
tie centrum -C ca-
ant, exdemque a -
c =qualiter diftent,
cujufmodi funt in
appofita figura 1c,
XQ . Ducatur a cen-
tro cipfi AB ad re-
&os angulos refta
D, eaque produca- : . ~
nr ad H. Etquoniam parallele fibi invicem
funt cum re&= 1K, GQ,tum reftz .16, cH, xQ,
utpote quz eidem AB funt perpendicalares , ideo
fpatia .c1, ck funt parallelogramma , equalefque
invicem re&t2 cq ipfi ux, & co ifﬁ Ht. fE-
qualis eft auteny cQ 1pfi cG. Equalis eft igitur
& ux ipfi ur. Quoniam vero angulus. HCG re-
&tus eft, erit quoque reflus eidem zqualis chr,
quique duos cum eo retos facit cHk. Produ-
catur modo reta cu ad F, -ita:ut quam ratio-
wem habet pu-ad u1, hanc-habegr ni-ad ur ;
{eceturque DY in duas equas partes.in punélo E,
& jungatur E1. Quoniam iginr pr ad @t feha-
ber ue-nr ad ur, erit utique reQangulum , quod
continetur fub oy & HF, 2quale quadrato 5 quod
defcribitur ab n1i Addatur abutraque parse quadra-
‘tm, quod. deferibigur ab. En- 5 eritque me%apgu»
lom , quod. contifietur. fub DH ,» & HF 5 und -cum
-quadrate, quod.defcribitur ab. Eny. squale qua-
ratis, quz' defcribuntur ab m1, & En. Equale cft
B4 ' autem
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autem reftangulum , quod continetir-fob ns & .
HF, una cum quadrato, quod defcribimr, ab gry
quadrato, quod deferibitur ab E¥,five £D 2mquas -
liaque item quadrata, que defcribuntur abmi &
EH, quadrato, quod defcribitur ab B1. /Equale
eft igitur quadratum, quod ab -Ep defcribicur 5
quadrato, quod defcribitur ab E1 ; ideoque £D. -
mqualis ipfi Er .. Iungatur Ex ; & catera ,.ut
fupra, demonftrabuntur.

Cadant modore-
&= 1c, xs ad cen-
1 C partes A ,neu-
tra.in centrum in-
cidente, cujufmodi
funt in appofita fi.
gHra IT , Ks.. Sece-
tyr 1K 1n duas zquas
partes in punéton; .
ducaturque ab eo-
dem ipfi 1k ad re-
&Qos. angulos re@ta
HG jeaque occurrat .
diametro AB in pun- NOP
&o 6 ;& re@z HG : :
parallela ducatura centro c re&a ce. Producatur -
porre 1k ab utraque parte ad punéla L & q :
npn&aque cr, fiat ut €Q ad cL, ita cL ad cr;
& refta ducawr pL , quz quidem circulum-awst .
in pun&o L continget . Denique ducatur per pun-
<lum p- diametro AB .parallela re&a pnj pro-
ducanturque 6H, IT ad pun&a v, 0, quarum
altera 11 ipfam- pL in pun&o aliquo fecet, puta
m ¥. Fiat modo or ad 6v, ut duplum regn -
guli , quod continetur fub cQ & uQ, ad qua-

ra-
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drathmn “qhoddeforibituroab 1Q 5 una cum re-
&anguo ;1 quod-cbnbinegofuboa@ & 1Q.. Er
quoniznt of majereflquam AK, 2qualifque k.
ipfi 1H ,rerit ntifuelan msjariquam M. Igitur
quadratinn , 1quéd ‘abive defefibitur , majus eft
quadvato, quod:deftxibitur abr 1. Et quoniam
?‘uadram, que ‘defcribuntur abiug &.HQ, 2qua~
ia- funt duplo re&anguli, quod . continetur. fub
HQ & LQ, & quadrato, quod defctibitur ab Luj
quadratumque, quod defcribitur ab Lu, majus eft
quadrato, quod defcribitur ab 11 ; ideo quadra-
ta ;r?ruz defcribuntur ab 1Q & HQ , majora funt
quadrato, quod defcribitur ab im, una cum du-.
plo reftanguli, quod continetur fub HQ & LQ.
Ec ablato ab urraque parte quadrato, quod de-
fcribitur ab 1H , quadratum ,- quod defcribie
tur ab LQ, una cum exceflu , quo quadratum ,
ﬂuod ab uQ deferibitur , excedit quadratum, quod
efcribitur ab 11 ,-majus eft duplo reftanguli 4
quod continetur fub HQ & LQ. AEqualis eft au-
tem exceflus, quo quadratum, quod ab uQ de-
fcribitury excedit quadratum , quod defcribitur
ab 11, re&angulo, quod continetur fub kQ &
1Q. Igitur quadratum, quod deferibitur ab rq,
una-cum ‘refangulo, quod continewur fub rQ:
& 10, majus eft duplo reftanguli, quod conti--
nentr fub mq & Q. Quoniam igitur oF ad or
fe habet ut 1Q ad c@; & ut LQ ad cq, ita,
fumpta communi altitudine nQ , reftangulum ,
quod fab L@ & HQ continetur, ad re@angulum,
gmd centinstur .fub HQ & ¢q@ , & duplum- ad
uplum ; ideo oF ad ar fe habet ut duplum re-
Qanguli, quod fub 1@ & nQ continetur , ad du.
plam: re&anguli , quod contineturfub uQ & .cq,
C ’ At
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Hig 3. o
m:’ ﬁ; defcrie. 2
bititr ab LQ'y-una -
cum reSangulo -,
quod continetur fub -
kQ & 1Q. Igimur
ex zqua cademque*
ordinata proportio- © -
feTe habee doptur
ilafe tduplum o .
reftanguli -, .l:;nod ‘ NoP St
cantigetur- fub ne' & rq ', ad quadratum, -quod
defcribasur ab 1Qy una cum. refangulo’,.quod
continetur fub RQ & 1Q. Minus eft autem du-
pluint reftamguli’, quod continetur fub nq & 1o
quam quadraram, quod defcribitur.ab 1@y, 'unz:
cum lo, quod continetur fub. K@ & 10w
Minor -eft 1gitur oF quam av . Itaque fi - punéia
junganwur - & v refta linea, eaque producgturg
dircdum AwBL. fecabit .. Cadet autem. avit i puns
&0 Ay aur fupra ; aut infra.  Cadae primo
s A, utin aiepoﬁtacﬁgm; & jungamr-a1'.JiER
uontam -Ac, five ¢, ad srfe habetut or adavy
ut cL ad cp,ita cn adsai., five ad Ac;fehas
behit utique ce ad Ac ubrop ad ov. At verd
or ad ov -{¢ habet ut duplum réeQanguli jquod
continetur fub c & HQ,, ad quadratum;, quod
deferibitur ab LQ, unma cum- reCtangulo, .quod
continetur fub xQ & 1Q. Igitur cq ad ac fe
habet ur duplum reQanguli ,-quod conti‘{l;mt
Ul

Ve wm

t
¢ ot
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fub ¢qQ & uq, ad quadratum, quod defcribitur
ab LQ , tna cum re&angulo , quod continetur
fub xQ & 1Q. Vt autem cqQ ad Ac, ita fe ha-
bet , fumpta communi altitudine nQ, reftangu--
lum, quod fub cq & HQ continetur , ad reftan-
gulum , quod continetur fub ac & 1Q ; & duplum
ad duplum. Igitur duplum re&anguli, quod fiib
cQ & HQ continetur, ad duplum re&anguli ,
quod continetur fub Ac & HQ, fe habet ut duplum

reQanguli, quod fub cq & HQ continetur , ad
g:adratum »quod defcribitur ab 1LQ ,una cum re--

angulo, quod continetur fub xQ & 1Q. HEqua-

Ie eft igitur duplum re@anguli,quod continetur
fub Ac & nq, five cc, quadrato, quod deferi-

bitur ab LQ,una cum reftangulo, quod contine--
tur fub k@& 1Q. Quoniam igitur quadrata , que>
ab ac & cc defcribuntur, 2qualia funt quadra~-»
tis , l;l“:l deferibuntur ab-ac & uqQ, cigéo abla~
to ab altera quidem duplo re&anguli
quod continetu?l{!'ub Agagcte cG f ab alterag‘;lem'
auadr’ato, quod defcribitur ab 1Q, una cum re-

angulo, quod continetur fub xq & 1Q; nem-

pe quadrato, quod defcribitur ab rq, a quadra--
t0 ;5 quod defcribitur ab ac; & re@angulo, quod-
continetur fub kQ & 1Q, a quadrato, quod de-
fcribitur ab nq ; erit exceffus, quo quadrara,quee:

defcribuntur ab ac & cc,excedunc duplum re--
&anguli, quod continetur fub-ac & cc, ®qua-:
lis exceffui, quo quadratum 4 quod defcribitur
ab ac, excedit quadratum, quod, defcribitur ab
1Q, una cum exceflu , quo quadratum ,quod de-
feribitur ab nq, excedit reGangulum, quod con~
tinetur fub xQ - & 1Q . At vero éxceflus, quo
quadrata, qua defcribuntur ab Ac & ce ) exce-

: unt
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1 Gikigne HTmRucarol o
oV 5 Ata! duplusrire@abguli i iquodicantirienis fabi;
o - &ARR . m‘ci!?qﬂa&b&n;;x il pdRfcsiibipe oy
Ly Hhachm relt wguadscpntipenut i,
KQ §S).!Q"y wdeo' HQ - hans e rhnftﬁmnlrdu'gkm
- re¢hamguli, quodisdditsietur dup oo Frnyiad)
quadracym. 5 quod :deflrihitor pabe it 4~ ure cli,
ref@anguldy, quod comtindtey fubewa Soxei: Vin
autem -HQ ad Ny itards hikhes fumpta-comimuen
ni alutudine cQ, reélangulumy, qiod fub cq &-

HQ continetur , ad, reftangalum ;- qilod conting«
wr fub cQ & wxj & duplumad duplum, Igis
oir duplum reftanguli, quod. fub ¢q & HQ contx
tinetwr , ad duplum. re&tangulty qued continecar:
fub cQ & wnx, fe habet ut dupludy reftanguli: §
quod fub.eq & nQ continetury id -quadranim:}.
quod defcribieur ab 1Q, una.cdum reftangulo, 4
quod continetur fub xQ & 1% idsequ¢ duplans
refanguli, quod continetur fub co & -Noyozh
quale ¢ft quadrato, quod defcribinm ab-LQH; oy
cum refangulo.,- quod ‘continetur fub xQ € a0g
Et quoniam duplum. reQanguli , quod .fub o
& cr. continetur ., equale eft duplo:quadratr:y
quod ab ac defcribitur ; ideo-ablate ab aldra!
uidem parte: duplo. re€tangult ; quod! -continenm
?ub cQ & wnx, ab altera veraqudiiato 5 'quod
defcribitur - ab 1Q ,’ una cum: reGangulo;iquod
- continetur fub xQ & 1Q; utroque foilrer a:qum
drato, quod ab Ac defcribiturjRexit- exveaffioss3
quo duplum re&anguli , quod-itb ke cr:coag
unetur , excedit duplum reStangulo; quodcoms
tinetur fub cQ'& Nx; hoe eft duplusi-reGaggus
li, quod continetur fub cQ & expapuakis-wts
cefful ; quo quadratum ; quod ab -xo defcribisut;
sxcedit quadratum , quod defcribitur. sh 1o 5 Iltm‘

. e
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eft quadrato, quod

defcribitur a2 cQ,
une cum exceflu ,
uoidem illud qua-
ratum , quod- ab
Ac defcribitur , ex-
cedit reGtangulum,
quod continetur fub
kQ & 1Q. Adda-
tur ab utraque par-
te duplum reétan-
guli , quod contine-
tur fub cQ & EG.
Erit utique duplum
reftanguli , quod
continetur fub cQ
& Gx, una cum
duplo re&anguli ,
quod continetur fub :
e & 6 ; hoc eft duplum reftanguli 4 quod con-
snewr fob cQ & Ex ; @quale quadrato , quod
defcribitur a cQ , una cum duplo reGtanguli ,
quod continerur fub ¢Q & EG, atque exceflu 4 -
quo quadrasum, quod defcribitur ab ac, exce«
dit re unp , quod- continetur fub xQ:& 1Q ¢
Az vero duplum re&tanguli ,quod fub cq & Ex
continesur. , ¥quale -€ft- duplo reftanguli , o
contimetur fubco & pe. Igitur duplum retan.’
guli, quod continetur fub cp & pE, zqualecft
quadrato, quod defcribitur a cQ, una cum du-
plo re&anguli, ‘quod continetur fub cq & eG
atque exceflii, quo quadratum,quod defcribitur,
ab-ac, excedit reStangulum , quod continetur
fub kQ & 1Q,  Addantur rurfus a¥ altera quidem
o par-

NOP
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te quadr , quod defcriibiryiy @ 8B.4:8b i3d-
g::a vzgoqﬁna% quee defgrgxgmmah;r;i?&
<G , Aive no« Eritntique dyplim,2eanguli., -
qued contifietur fub cpy' & Dgsp bnH: eush: qup-
drato, quod defegibityr ' CEdy Ziquale fum. qua-
dratis, quz defckibuntutia co ;e wib du-
plo re'z}an‘guli »/qaod/ gontinegumfuprc & . 26y
tum quadrato ,quod defcribitur)lah 5@ 5 U 2K~
ceffui, quo quadratum, quod.déferibicur ab Ac,
excedit_reQangulum ,quod continesur fub. xqQ
& 1Q. At verb daplum reQamguli, quod.<ons
tinerur fub cp & DE, una cum quadraso, quod
defcribitur a ck; zquale eft quadratis, que der
~ fcribuntur ab'Ac & DE: & quadratd-,:.queder
fcribuntur 2 ¢Q & Ec, una m};du,plq xeftape
guli, quod contineur fub cq & BG y:-emqaha
funt quadrato, quod defcribitur ab .xa . Igitu
quadrata , que’ defcribuntur ab ac&. nBy 2qyad,
Lia funt quadratls; que defcribunwur: ab zi.8p
HQ,, & excaflui, .quo quadrarim , quod.defcrry
butur. ab ag,, €xcedic reStangulm, quod congie
nepyr. {yb.x, & 1Q.-Addatur . ab utraque parte
reGtaugulim , quod continetur. fub, xQ & 1Qy
Eruns. utique quadrata,, quee. defcribmnin. 2b as:
& p®, upa oum - sedlanguler ,  quod. continetia
b %0 &, W, Rapalin; quidratia,| quec deferic
tmpur ab, Fi & #e8a, 4B, Emgblajaiabutrar
que pattg. guadrainys fuada deferibidut -absAsyy:
epit gpadsatiny, quad dbferibisriminE s iln;
reSangyilp o, quod.sontinetdr Aith ks ogshme>
qualg qpadrguis,; que. defesibunmgr abirps Soaiq
Addanurruxfis-ab waaque parte> ;

®
&

defcribiug-ab.ju : eritghe; quadratufiey qued> deds
{cribitur 2.0g., un3.cum re@asgulo , quoid: cony'
- tine-
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tnetur fub xQ & 1Q, quadratoque , quod defcri-
bitur ab 11, 2quale quadratis, quz defcribuncue
ab Ex & HQ & 1. ZEquale eft autem re&tan~
gulum, quod continetur fub kQ & 1Q,um2 cum
quadrato , quod defcribitur ab 1r , quadrato,
quod deferibitur ab uQ. Igitur quadrata, quz a
DE, & nQ defcribuntur,, zqualia funt quadratis ,
quz defcribuntur ab ex & HQ & 1. Et abla-
to ab utraque parte qundrato,quod defcribitur ab
HQ, quadratum , quod defcribitur 2 DE, 2quale
eft quadratis, que defcribuntur ab ex & 11, hoc
eft quadrato, quod defcribirur ab E1; ideoque D
ipfi E1 eft 2qualis. Jungatr Ex ; & cztera , ut fu-
pra , demonftrabun- ‘
tur. Cadacdenique
re&a pv produtta
infra pun&um A,pu.
fa in p, ut in appofi-
ta figura : & ducatur
€D, que ipfam GH
fecet 1n pun&o E;
‘jungaturque 1, Eo-
dem , quo fupra ,
medo demonftrabi-
.tur duplum re&an-
guli , quod contine« \
tur fub cQ & ox, NOP
mquale effe quadra. ‘
to, quod deferibitur 2 cQ, una cum exceflu,
quo- quadratum , quod defcribitur ab ac , excedit
reSangulum , quod continerur fub xQ & 1Q.
Addantur ab altera quidem parte quadratum,quod
defcribitur 2 ce, 23) altera vero quadrara, qua
defcribuntur 2 g & cG,five uQ. Erit 1:1tique.
: u-
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doplum reQanguli , quod continetur fub cq &
Gx, una cum quadrato. quod defcribitur 2 €k,
eequale quadratis, que defcribuntur a cQ & GE
& HQ, una cum exceffu, quo quadratum s quod
defcribitur ab ac, excedit re€tangulum, quod
continetur fub xQ & 1Q. Auferatur ab utraque
parte duplum re&anguli, quod,contiaetur fub
€Q & GE,ab altera quidem 3 duplo.reétanguli,
quod continetur fub cq & Gx, ab altera veroa
quadratis, que 2 cQ & GE defcribuntur. Eritu-
uque exceffus , quo duplum re&anguli , quod
fub cq & cx continetur, excedit duplum re-
&anguli , quod continetur fub cQ & GE , hoc
eft duplum re@anguli, quod continetur fub cQ
& Ex,una cum quadrato, quod defcribitur ace,
zquale tum exceffui, quo quadrata, quz defcri-
buntur & cQ & GE ,excedunt duplum refanguli,
quod continetur fub cQ & GE , tumn quadratg,

uod defcribitur ab HQ, tum exceflui, quo qua-

ratum , quod defcribicur ab ac , excedit re-
Ctangulum, quod continetur fub xQ & 1Q. At
vero duplum re&anguli , quod fub cQ & Ex
continetur , zquale eft duplo reGanguli , cguod
continetur fub cp & pE. Igitur duplum reftan-:
guli, quod continetur fub cp & pE, una cum
quadrato, quod defcribitur a cx, zquale eft tum
exceflui, quo quadrata,qua defcribuntur a c
& GE, excedunt duplum re&anguli, quod.con-
tinetur fub cq & GE, tum quadrato, clugd
defcribitur ab HQ , tum exceffui, quo quadra-
tum, quod deferibitur ab ac, excedic reétan-
gulum, quod continetur fub kQ & 1Q. At ve-
1o duplum re&tanguli, quod continetar fub cp
& DE, una cum quadrato, quod defcribitur a.

: Cc CE
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cE, zquale eft quadratis, qua defcribuntur ab
ac & pE: & exceflus, quo quadrata, quz de-
fcribuntur a cQ & GE , éxcedunt duplum retan-
guli , quod continetur fub cq & GE,zqualis eft
3uadrato, quod defcribitur ab EH. Igitur qua-

rata, quz defcribuntur ab. ac & pE, ®2qualia
funt quadratis, que defcribuntur ab Ex & uq,
& exceflui,,quo quadratum ,quod defcribitur ab
Ac, excedit reftangulum, quod continetur fub
kQ & 1Q. Demonftrabitur autem , ut paullo
ante, quadratum,quod a pE defcribitur , 2qua.
le efle quadrato, quod defcribitur ab £1; ideo-
que pE 1pfi EI effe zqualem. lungatur Ex; &
cztera, uct fupra, demonftrabuntur .

Cadant denique
re&z 1c, ks ultra
" citraque centrum C,
ezdemque ac inz-
qualiter diftent, cu-
jufmedi funt 1T, KS
in appofita figura.
Secetur 1k in duas
@quas partes in pun«
&o H; ducarque
ab eodem ipfi 1x ad
reGtos angplos refta
HG ,qu quidem oc-
currat diametro AB
in pun&oc ; refte-
que HG parallela du-
catur acentroc re< .- - A
&acre. Producamur . :
porro ix ad pun&um L : jun&taque cL , fiat ue
cQ ad cL, ira cL ad cp; &.rc%b ducatur L,

quz
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quz quidem circalum AwsL-in punflo L con-
tinget . Denique ducatur per punétum. p- diame-
tro AB parallela refta ro, que ipfi 1T produlle
occurrat in punfto o ; producaturque pL ad pun-
&um r. Fiat modo or ad ov ut duplum re-
&anguli , quod continetur fub cq & HQ, ad
exceffum, quo quadratum, quod defcribitur ab
LQ, excedit regangulum » quod continetur fub -
KQ &1Q. Et quoniam Lu major eft quam Hx,
2qualifque Hk ipfi 1H , erit utique LH major
quam 1H. Igitur quadratum, quod ab 1w defcri- .
bitur, majus eft quadrato, quod defcribitur ab
18 . /Equale eft autem quadratum., quod ab Lu
defcribitur , exceflui; quo quadrata, quz de-
fcribuntur ab 1o & HQ, excedunt duplum re&tan-
guli, quod continetur fub nQ & 1Q. Igiur ex-
ceflus,, quo quadrata , qua defcribuntur ab ro &
“HQ , excedunt duplum re&anguli, guod conti- .
netur {uy AQ & LQ, majus eft quadrato, quod
defcribitur ab 18. Et ablato eb umtraque parte
quadrato, quod defcribitur ab HQ , exceflus, quo -
quadratum , quod deferibitur ab L , excedit du~
plum reftanguli , quod: continetir fubuq &LQ,
major eft excefl’y quo'quadratum, quod ab1u de-

- feribitur , excedit quadratum , quod-defcribitur ab
#Q. Aqualis eft amrem exceffus, quo quadratum,
uod ab 1u defcribitur , excedit quadratim , quod:
gefcribimr ab HQ 4 reftangulo,; quod continetur
fub rQ & 1q. lgitur exceflus, quo quadratum ;
quod defcribitur ab LQ, excedic duplum reftan-
guli , quod continetur fub nQ & LQ ; major-eft:
reftangulo , quod continetur fub xQ & 1Q. Et
addito ab utraque parte duplo reftanguli , quod
continetur fub nQ & LQ, quadratum ,qu{g de-

2 cri-

[
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{cribitur abLrQ ; ma-

jus eft re&angulo ,
quod continetuy fub
kQ &1Q,una cum du-
plo re&anguli, quod
continetur fub HQ &
LQ. Et ablatoab u-
traque parte reftan-
gulo, quod contine-
tur fubkQ & 1Q , €x-.
cefluis, quo quadra.
tum , quod defcribi-
wr ab LQ, excedit
.reftangulum , quod
continetur fub xQ &
1Q, majus cftduplo
reftanguli , quod v
continetur fub ne &

LQ. Quoniam igitur oFabop fe habet ut ui ad-

cQ;&utrQad cQ,ita fumpta communi altitudi-
ne HQ, reftangulum ,quod fubnQ & LQ contine-
tur, ad re€tangulum,quod continetur fub cQ & HQ;
& duplum ad duplum ; ideo or ad oe fe habet ut

duplum re&anguli, quod fub 1o & LQ continetur,

ad duplum re@anguli , quod continetur fub. cQ &
HQ.Atveroop ad ov fe habet utduplum re&tan-

guli, quod continetur fub cQ & HQ, ad exceflm,:
3110 quadrarum, quod defcribitur ab. LQ, exce-.

it re€tangulum , quod continetur fub xq &1Q.

Igitur ex ®qua e cmlue ordinata proportione ,.

ut oF ad ov, ira fe habet.duplum reftanguli,

quod continerur fub nQ & LQ, ad exceflum,

juo quadratum, quod defcribitur ab Lo, exce-.

it re€tangulum , quod continecur fub xQ & 1Q.
Mi

|
|
{
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Minus eft autem duplum reftanguli, quod con-
tinetur fub HQ & 1Q, quam exceflus, quo qua-
dratum , quod defcribitur ab 1Q , excedit re-
&angulum, quod continetur fub kQ & 1Q. Mi-
nor eft igitur & oF aua'm ov. lraque fi punéta
jungantur p & v reta linea, eaque producarur,
circulum AwBL fecabit. Cader autem aut in pun-
&o a,aut fupra,aut infra.  Cadat primo ina,
ut in appofita figura; & jungatur 1. Etquoniam
Ac ad cp fe habet ut op ad ov; & ut ac ad
cp, ita cQ ad Ac; fe habebit utique cq adac
ut op ad ov. Ar vero or-ad ov fe habet ut
duplum reftanguli , quod continerur fub cq &
HQ, ad exceflum, quo quadratum,quod deferi-
bitur ab 1o, excedit reftangulum, quod conti-
near fub kQ & 1Q. Igitur cQ ad ac fe -habet *
ut duplum retanguli, quod continetur fubce &
~HQ, 3d exceflum, quo quadratum ,quod defcri-
bitur ab L@, excedit reftangulum, quod conti-
néwr fub xQ & 1Q. Vt autem cQ ad ac , ita
fe habet , fumpta communi altitudine uQ, re-
&angulum , quod continetur fub cQ & HQ , ad
reétangulum ,quod continetur fub Ac & uQ;&
~duplum ad duplum. * Igitur duplum re&anguli,
‘E;md fub cqQ gc HQ continetur , ad duplum re-
*&tanguli, quod continetur fub ac & uq, fe ha-
bet ut duplum' reftanguli, quod fub cq & HQ
continetur , ad exceffum , quo quadratum , quod
defcribitur ab LQ , excedit reftangulum , quod
continetur fub kQ & 1Q. ZEquale eft igitur du-
plum reftanguli, quod continetur fub ac & HQ,
five cc, exceffui, quo quadratum, quod de-
fcribitr -ab LQ, excedit rettangulum , quod coa-
tinetur fub kQ & 1Q. Quoniam ‘igitur quadra-
C C3 ta,
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ta, quz ab ac
& cc defcribuntur, w
zqualia fime quadra- -
tis, que defcribun-
wr ab Ac & HQ,
ideo ablato ab alte- [ .
ra quidem parte du- A
plo re&anguli,quod
contmetur fubac&
CG, ab alrera vero
exceflu , quo qua- . |
dratum,quiod defcri-
bitur ab L@, exce-
dit refangulum , | »
uod continetur fub
2Q & 1Q ; erit exs PQ:
ceflus, quo quadra- . v
ta, quzabAc& cG
defcribuntur , excedunt duplum reftanguli, quod
continetur fub ac & cG, zqualis tum exceflui,
uo quadratum, quod ab ac defcribitur , exce-
:!lit quadratum , quod defcribitur ab LQ , tum
uadrato, quod defcribitur ab HQ, una cumre-
&mgulo » quod continetur fub xQ & 1Q. At
vero exceflus, quo quadrata, que ab ac & ca*
defcribuntur, excedunt duplum re@anguli, quod
continetur fub ac & cc, zqualis eft quadrato,
quod defcribitur ab Ac; & exceflus, quo qua-
dratum, quod-ab ac defcribitur 4 excedit qua-
dratum , quod defcribitur ab LQ , 2qualis qua-
drato, quod defcribitur 2 cq, five 2 GH; de~
nique tez;xadratum, quod defcribitur :ab HQ ,una
cum rectangulo, quod .continetur fub ko &1,
@quale quadrato , quod 'defcribitur ah 1. Igis
: tur
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tur quadratum, quod ab ac defcribitur , 2quale
eft quadratis, qu defcribuntur a gu & 18 hoc
eft quadrato, quod defcribitur a Gi;ideoque AG.
}pﬁ I eft 2qualis. Iungatur ok ; & cetera, ut.
upra, demonftrabuntur. At vero re&a pv

produ&a cadat fu-
pra punctum a , pu-
tain D, utin ap-
pofita figura : & du-
catur €D, Cui GH
produ&a occurrat
in pun&lo E ; junga-
turque E1. Etquo-
niam ¢Q ad cp fe
habet ut cp.ad ¢p;
& ut cp ad cp,ita
pEad Ex;fe habe-
bit utique cqad cp
ut'DE ad EX : ac pro-
pterea re&angulum,
quod fub cq & Ex
continetur , zquale

eft re&angulo, quod

continetur fub cp & ~L\o
DE. Quoniam vero F
Np, five HQ,ad Nx v

fehabetutoradov; & ut or ad ov, ita duplum
re&anguli, quod continetur fub cQ & HQ, ad excef-.
fum, quo-quadratum, quod deferibitur ab. LQ ,-
excedit rcé%mgulum » quod continetur fub xQ &
1Q; ideo HQ ad Nx fe habet ut duplum reftan-
guli,qued contmetur fub cqQ & nQ,ad exceflum, °
3‘};0« quadrarum , quod defcribitur ab Lq, exce-

reQangulum , quod .continetur fub xQ & 1Q,:

Cy Vi
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Vt avtem HQ, ad
NX, ita fe habet ,
fumpta communi al-
titudine cQ,reétan-
gulom , quod fub
cQ & uQ contine-
tur 5 ad reftangu-
lum , quod contine:
wr fub cq & wNx;
& doplum ad du-
plum. Igitr du--
plum re&anguli ,
quod fub cQ & uQ
continetur 5 ad du-
plum . retanguli ,
quod continetur fub
cq & nx, fe ha-
bet ut duplum re-
&anguli, quod fub
cQ & HQ contine-
tur, ad exceflum,
quo quadratum ,
quod defcribitur ab 1
quod continetur fub
re@anguli, quod cc
uale eft exceflui
¢ribitur ab Lq ,

~continetur fub xqQ

reétanguli , quod
quale .eft duplo ¢
tur , ideo ablatc
retanguli, quo
altera vero exc
feribitur ab LQ
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tinerur fub xQ & 1Q, erit exceflus , quo du-
plum re@anguli, quod fub cQ & cr continetur,
excedit duplum re&anguli, quod continetur fub
cQ & wnx; hoc eft duplum refanguli , quod
continetur fub cQ & cx ; zqualis exceflui , quo
fefe invicem excedunt duplum quadrati , quod
ab Ac defcribitur , exceflufque, quo quadratum,
quod defcribitur ab LQ 5 excedit reéangulum .
quod continetur fub xQ & 1Q. At vero hujuf-
modi exceffus ®qualis eft tum quadrato, quod
defcribitur a cQ, um quadrato, qued defcribi-
bitur ab Ac, tum re&angulo, quod continetur
fub xQ & 1Q. Igitur duplum r:l&an uli , quod
continetur fub cq & cx, =zquale eft tum qua-
drato , quod defcribitur 2 cqQ , tum quadrato,
quod defcribitur ab Ac 5 tum reétangulo , quod
continetur fub kQ & 1Q . Addatur ab utraque
parte duplum reanguli, quod continerr fub
cQ & EG. Eritutique duplum re&anguli, quod
.continetur fub cQ & Gx,una cum dup%: reftan-
su]i, quod continetur fub cQ & EG; hoc eft

uplum refanguli , quod continetur fub eQ &
EX; zquale tum quadrato , quod defcribitur a
cQ, tum duplo re&anguli, quod continetur fub
cQ & EG, tum quadrato, quod defcribitur ab
aAc, wm refangulo, quod continetur fub xQ
& 1Q. At vero. duplum reftanguli , quod fub
cQ & Ex continetur , 2quale eft duplo re&tan-
guli,quod continetur fub cp & pE. Igitur du-
plum reftanguli, quod continetur fub cp & pE,
aquale eft tum quadrato, quod defcribitur a
cQ, tum duplo re&anguli, quod continetur fub
cQ & EG, tum quadrato , quod defcribitur ab
Ac , tum reftangulo, quod continetur fub&xq
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& 1. Addantur w

rurfus ab altera qui-

dem pacte qmﬂm‘

wmm, quod ddCl‘l‘ D . .
bitur a ce, ab al- -

tera - vero quadra- 4

ta, que defcribun- 2

e ab za & CGy I “}>/
five nq. Erit uti.

que duplum re&an-

guli, quod conti-
netwr fub co' & DE,

una cum quadrato, A\t
quod deferibitur a AR
CE, #quale twum ’
?uadtatis, que de- - .
cribuntur 3 cq &
EC,tum duplo ne-
&anguli. con- N P (o]
tinetur fub cq & P
EG, tum quadrato, V.
quod defcribitur ab -
HQ, tum quadrato, qued defcribitur ab Ac,tum.
re& squod continetur fub kQ & 1Q. At
vero - reftanguli , quod continetur fub.
cp & DE, una cum quadrato , quod defcribi-
tur a CE, ®quale eft quadratis, qua defcribun-
tur ab ac & pE ; & quadrata, que deferibun-
tur.acQ .& Ec , una cum duplo re@anguli ,
qued _continetur .fib cQ & EG , zqualia funt
guadrato, quod defcribitur ab En ;denique qua- -
ratum , quod .deferibitur ab nQ, una cum re-.
&angulo, quod continemr. fub xQ & 1Q, zqua-;
- le oft quadrato, quad defcribitur ab 1u. Igitur

qua-
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?uadrata, quz ab Ac & pE defcribuntur , 2qua-
1a funt quadratis , quz defcribuntur ab e &
1 & Ac. Etablato ab utraque parte quadraco,
quod defcribitur ab aAc., quadratum , qnod a
DE defcribitur, 2quale eft quadracis , quz dew
fcribuntur ab Ex & 11 hoc eft quadrato, quod
defcribitur ab e1; ideoque DE 1pft Er eft @qua.
1is. Iungatur ex; & czteraut {upra, demonfira.
buntur .  Cadat denique refta pv produta
infra punétum a , - .
puta i b, ut in
appofita figura : &
ducatur cp , quz
ipfam cu fecet in
- pun&o E ; junga-
turque EI . Eo- Al
dem , quo’ fupra,
modo demontftrabi-
tur duplum re&tan-
guli , quod con-
tinetur fub cQ &
GXx, ®qualeefle tum
?uadrato, quod de-
cribitur a cQ, tum . ) -
quadrato, quod deferibitur ab Ac, tum re&tan-

gulo , quod continetur fub x@ & 1. Addantur

ab altera quidem parte quadratum , quod defori-.

bitur a o€, ab 'altera vero quadrata , quz de~

fcribuntur ab £6 & co, five nQ. - Erit utique .
duplum refanguli, quod continctur fub-ce &

GX, una cum quadrato, quod defcribitur a CE;-
2quale tum quadratis , que defcribuntur 2 ce 8

GE & HQ & ac, wum reftangulo, quod: con-.
unetur fubxQ & 1q. Auferatur ab utraque par..

te
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te duplum refan-
guli, quod contine-
wr fub cQ & Gk,
ab altera quidem a
duplo re&anguli ,
quod continetur fub
cQ & gx,ab alte-
ravero aquadratis,
?um acQ & GEde-
cribuntur. Eritu-
tique exceflus, quo
duplum re&anguli,
quod fub cq & cx
continetur , excedit
duplum re&anguli,
quod continetur fub cQ & cE; hoc eft duplum
reftanguli, quod continetur fub cQ & Exjuna
cum quadrato, quod defcribitur a ce , ®quale
tum exceflui, quo quadrata , que defcribuntur
a cQ & Ge, excedunt duplum reftanguli , quod
continetur fnb cq & GE, tum quadrato , quod
defcribitur ab nQ, tum quadrato, quod defcri-
biturab ac, tum rc&angulo 5 quod continewur
fub xQ & 1Q. At veroduplum reGtanguli, quod
continetur fub cq & Ex , 2quale eft duplo re.
&anguli , quod continetur fub cp & pE. Igitur
duplam rc%{anguli, quod continerur fub cp &
DE, una cum quadrato, quod defcribitura ‘cE,
zquale eft tum exceflui , quo guadrata, qua
defcribuntur a cQ & GE, excedunt duplum re-
&&anguli, quod continetur fub cq & GE, tum qua-
drato, quod defcribitur ab muqQ , tum quadrato,
quod defcribitur ab Ac, tum rc&angu?o, quod

continetur fub kQ & 1Q. At vero dup};m re=
an-
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&anguli , quod continetur fub cp & BE, una
cum quadrato , quod defcribitur a ce , =quale
eft quadratis , que defcribuntur ‘ab ac & DE;
& exceflus , quo quadrata, qua defcribunuir a
cQ & G, excedunt duplum re@anguli , quod
continewur fub cQ & &E, 2qualis eft quadraso ,

uod defcribitur ab £H ; denique quadratum, quod
zefcribitur ab HQ,una cum reéangulo , quod con-
tinetur fub kQ & 10, %quale eft quadrato, quod
defcribitur ab 1a . Igitur quadrata , que ab.ac
& pE defcribuntir , @qualia fant quadratis , quee
defcribuntur ab ex & 1# & Ac. Quod cum ita
fir demonftrabitur , ut paullo ante , quadratum ,
quod a pE defcribitur , 2quale efle quadrato ,
quod defcribitur ab £1; ideoque bE ipfi E1 effe
equalem. Iungatur EK; & cetera, ut fupra,de-
monftrabuntur .

Tam vero cireulus per pun&a tranfiens 1 & &
ita defcribendus fic, ut circulum AwsL contin-
gt ad partes L; & re@arum,-qua ab hifce pun-

is ad diametrum aB ad re&os angulos ducuntur,
altera incidat in centrum c, ut in appofita figu~
ra. Eadem preparentur, que fupra , in hujuf-
modi pofitione ; jungaturque re@ta cr, quz qui~
dem five per pun&um m tranfibit, five cadet in=
fra, five fupra. -Tranfeat primo per punftum
# . Et quoniam cr ad cL fe habet ut cr -ad
cp; & ut cL ad cp, ita RH ad Ng; ideo fe ha-
bebit c1 ad cL ut ru ad HQ : ac propterea re-
&angulum, quod fub c1 & Hq continewr , 2-
g:\ale' erit re%}angulo » quod continetur fub cL

RH . Quoniam vero duplum reftanguli,.quod
contigerur fub c1 & GQ, zquale eft quadratis_,

: que
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que defcribuntar a W
cL & ci: hoc e- - -
incfupra in hujuf-
modi pofitione do-
monfiratam eff; au--
* ferawr ab altera qui- A
dem parte duplum
reftanguli -, quod
contmertur fub o1&
GH ,-ab alrera vero
duplum quadrati ,
quod defcribitur -2,
cf. Eritutique ex- F
ceffss, quo duplum
reftanguli , quod
fub c1 & cqQ.con- -
tinetur , excedit du- °c »
lum re&anguli, quod continetur fub c1 & ¢,
<ft duplum retanguli, quod continetur fub
cr & uQ; zquale. exceflui, quo quadrata, quz
a cL & cr defcribuntur, excedunt duplum qua-
drati, %od deferibitur a c1; hoc eft quadrato,
quod deferibizur ab 1. Aquale eft aurem du-
plum re&anguli, quod fub cr & nq continetur,
dupls reQanguli,-quod continerur fub cr & ru.
Igiur duplum reftanguli, quod continerur fub
cL & rm , zquale eft quadrato , quod defcribi-
tur ab 11, Addantur ab altera quidem 1ppﬂe‘qua--
dratum , quod defcribitur a cH , ab altera-vero
quadrata , que defcribunwur 2 c1 & ni. Erie u-
tique duplum refanguli , quod continetur fub
cr & ru, una cum quadrato , ‘quod defcribitar
' a’'cw, mquale quadranis , quee defcribonrar ab 1z
&.ar; hoe eft quadrato, qued defcribitur 2 cLy
Lrh qua-

L

-
~]
Q
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uadratoque , quod defcribitur ab ur . - AEqualis
‘gﬁ aute?n‘l cL i%ﬁ cr. Igimur duplum rﬁngu-
li, quod continetur fubcr & rH,una cum qua~
drato, quod defcribitur a cr., @quale eft qua-
dratis, que defcribuntur 2 cr & 1. At vero
duplum reftanguli, quod contimetur fub cr &
RH, Una cum quadrato, quod defcribirur a cn,
zquale eft quadratis, qua defcribuntur a2 cr &
ur. Igitur quadrata, que a cr & HR-defcric
buntur , az?:a wa funt quadratis, quz defaribun-
twr 2 CR & HI . Et ablato ab utraque parte
quadrato, quod defcribitur a cr , quadratum ,
quod ab rRE defcribitur, zquale eft .quadrato ,
quod deferibitur ab u1; ideoque RE 1pfi mr eft
@qualis. AEqualis eft autem n1 ipfi Bx. Equa-
lis eft igitur & rH ipfi ux . Itaque fi oenero my .
atque intervallo i, circulus defcribanury. is per
punéta x , R tranfibit. Defcribamur , ifque fic
circulus 18A 5, qui quidem circulum. awsL in
punfto r continget. At vero sefta cr ca-
dat infra punftum B, puta in x, ut in appofita
figura ; jungaturque refha 1x . Erit igitur re-
&angulum , wgu fub-ct & @x continenr , 2-
quale reCtangulo , quod continemx fob cr &
RX - Quoniam wvero duplum reflanguli , quod
contnerur fub c1-& cq, zquale eft quadraus ,
quz defcribuntur a cr & aou , addantur ab al-
tera quidem parte quadratum , quod deferibitur
_ a cx, ab altera vero quadrata, quz. defcribun-
tir a 6x & Hi. Erit atique duplom reftangu.
li, quod continerur fub c1 & 6Q, uma cum
quadrato, quod defcribitor a cx , quadratis =-
quale, que defcribunter 2 cr & cH & ox &
ni. Auferatur ab utraque parte duplum reftan..
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guli, quod. continee
eur fub c1 & 6x ,
ab altera quidem a
duplo re&anguli "
quod continerur fub
c1 & cQ, ab alte-
ra vero a quadra-
tis, quz dcz:ribun.
tur a2 cH,.& .Gx.
Erit utique excef-
fus , quo Zuplum re- .
&anguli, quod fub .. -

ct & GQ contine- .
tur, excedit duplum -
reanguli , quod
continetur fub c1 & &
Gx; hoc eft duplum S ,

reftanguli, quod continetur fub ct & Qxjuna
cum quadrato, quod-defcribitur a- cx , @quale
tum quadrato, quod defcribitur a cr 5 tum ex-
ceffui, quo quadrata, que defcribuntur 2 gu&
GX , excedunt duplum reétanguli, quod conti-
netwr fub c1 , five cu,& cx, tum. quadrato,
quod defcribitur ab ui .. ZEquale eft autem du-
plum re&anguli , quod fub c1 & Qx continetur,
duplo reftanguli, quod continetur fub cr & kx4
Igitur duplum retanguli, quod 'gontinetur fub
cr & rx, una cum quadrato; quod defcribitur
a cx,zquale eft tum quadrato, quod defcribitur
a cr, tum exceflui, quo ‘quadrata,quz defcri-
buntur a cH & ox, excedunt duplum retan-
guli, quod continetur. fub ca & 6x, .tumqua-
drato, quod defcribitur ab ur. At vero duplum
re€tanguli, quod ‘continetur fub €r & rRx , una

cam
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tiim quadrato, quod defcribitur a ax, 2quale eft
‘quadratisy que defcribuntur a cr & rx; & ex-
effus 3 quo quadrata; que defcribuntur 2 cu&
ox, excedunt duplum reanguli, quod contine-
wr fub e & 6x, =qualis eft quadrate , quod
defcribitur ab Hx. Igitur quadrata , quz a cr
& rx defcribuntur, equalia funt quadratis ;que
defcribuntur a cr & ux & 1. -Et ablato ab u-
tra;gle parte quadrato, quod defcribitur a cr,
quadratum, quod ab rx defcribitur , 2quale eft
quadratis , quz defcribuntur ab ux & ui; hoc eft

uadrato, quod defcribitur ab1x ;ideoque rRx ip-
2 1x eft 2qualis. Iungatur xx; & cetera , ut
fupra  demonftrabuntur.  Cadat denique re-
&a cr fupra pun- -
éum u , pura in
X 5 ‘ut in appofita
gura ;  jungatur-
aue 1x . Demon-
ratio eadem prot-
fus erit atque illa
quz modo- allata
eft.
At vero relte,

que a punis 1 & ~——
& ad diametrum Ap Ny
ad re&os angulos \
ducuntur, ulera ci- \
traque cegtrum O ‘

L
cadant, ezdemque a o P

c zqualiter diftent,

ut in appofita figura. Eadem praparentur , que

fupra, in hujufmodi pofitione : & producatur DF.

ufque ad r ; & fiat pu ad HR , ut MH ad HF;
-D fece-

—— s e ——— gy — -
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feceturque MR in
duas 2quas partes
in puncto s . Et
quoniamut DH ad
HR , ita fe habet
mi ad FHj & ut
HI ad DH, ita FH
ad wH1; ideo exe-
qua eademque per-
turbara proportio-
ne, ut HI ad HR,
itafe habet mu ad
ui. Igir re&angulum , quod continetur fub
HR & MH, ®zquale eft quadrato, quod defcribi-
tur ab mr. Et addito a‘}) utraque parte quadra-
to, quod defcribitur ab. s, reGtangulum , quod-
continerur fub rRe & MH, una cum quadrato,
quod defcribitur ab us, w®quale eft quadratis,
qua defcribuntur ab w1 & us. ZEquale eft au-
tem reftangulum , quod continetur fub mr &
MH ,una cum quadrato, quod defcribitar ab us,
quadrato, quod defcribitur ab ms : ®qualiaque
item funt quadrata, qua defcribuntur ab u1 &
us , quadrato, quod defcribitur ab 1s. ZEquale
eft igiur quadratum, %uod ab rs defcribitur ,
quadrato , quod defcribitur ab 1s; ideoque Rrs
ipfi 1s eft 2qualis. Iungatur Ks; & catera, ut
fupra, demonftrabuntur.

Cadant modo reftz, quz a pun&is r & x ad
diametrum AB ad reftos angulos, ducuntur, ad
centri C partes A, neutra in centrum inciden:
te , utin appofita figura . Eadem preparentur, quae
fupra, in hujufmodi pofitione ; jungaturque re<
éta cr, quz quidem five per punétum u tran-
o fibit
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fibit, five cadet in- W
fra,five fupra, Tran.
feat primo per pun-
Sum u. Ent igitur
re@angulum , quod
fub cq & 1ux con-
tinetur , 2quale re-
&angulo, quod con-
tinetr fub cr &
RH. Quoniam ve-
ro duplum reétan-
guli,quod contine-
wr fub cqQ & 6x
zquale eft t#;adrato, . :
uod defcribitur 2 cQ,, una cum exceflu, quo qua-
ratum , quod defcribitur a cr, excedit re@an-
gulum , quod continetur fub xQ & 1Q ( hec e-
nim fupra in hujufmodi pofitione demonftratum
eft) asdantur ab altera quidem parte quadra-
tum , quod defcribitur a cu, ag altera vero
quadrata , que defcribuntur 2 cQ & mq. Erit
utique duplum reftanguli, quod continetur fub
cQ & Gx,una cum quadrato, quod defcribitur 2
cH, zquale tum duplo quadrati , quod defcribi-
tur a cQ , tum quadrato,.quod defcribitur ab
nQ , tum exceflui , quo quadratum , quod de-
fcribitur a2 cR, excedit reftangulum, quod con-
tinetur fub kQ & 1Q. Auferatur ab altera qui-
dem parte duplum re€tanguli, quod continetur fub
cQ& GH,ab altera vero duplum quadrati, quod
defcribitur a cQ. Erit utique exceffus, quo du-
plum re€tanguli, quod fub cQ & 6x continewr,
excedit duplum rc&anfuli, quod continetur fub
cQ & cH j ho¢ eft duplum reftanguli , quod
Da con-
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continetur fub ¢cQ
& Hx ; una cum
?uadrato squod de-
cribitur a cn , @
guale quadrato,quod
efcribitur ab HQ,
una cum exceflu,quo
guadratum , quod
efcribitur a2 cr
excedit reftangu-
lum , quod contine-
wr fub ko & 1Q. )
E
- JEquale eft autem N OP
duplum reétanguli , . I
quod fub cQ & Hx continetsr , duplo reftan-
guli, quod continetur fub cr & ru . Igitur du-
plum reftanguli, quod continetur fub cr & rH,
una cum quadrato, quod defcribitur a cu , 2-
quale eft quadrato, quod defcribitur ab uQ, una
cum exceffu , quo quadratum , quod defcribi-
wr 2 CR , excedit reCangulum , quod corti-
netur fub kQ & 1Q. At vero duplum reftan-
guli, quod continetur fub cr £ RH, una
cum quadrato, quod defcribitur a cu, zquale
eft quadratis , que defcribuntur a cr & HR .
Igitur quadrata, que defcribuntur a cr & HR,
equalia funt quadrato, quod defcribitur ab uQ,
una cum exceflu, quo quadratum, quod defcri-
bitur a cr , exccgit re&angulum , quod con-
tinetur fub kQ & 1Q. Addatur ab utraque
parte reftangulum, quod continetur fub xq &
1Q. Erunt utique quadrata, quz a cr & HR
-defcribuntur , una cum re&angulo, quod: conti-
newur fub kQ & 1Q, @qualia quadratis, que
defcri-

——— e
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defcribuntur ab uQ & cr. Et ablato ab utra-

que parte quadrato , quod defcribitur a cr ,.
erit quadratum , quod defcribicur ab ur, uma,

cum reangulo, quod continetur fub xQ & 1Q,
2quale quadrato, quod defcribitur ab HQ. Et
rurfus ablato ab utraque parte re&angulo, quod
contipetur fub xQ & 1q, erit %Eladratum,quod
defcribitur ab KR , 2quale exceffui,quo quadra-
tum, quod defcribitur ab nQ , excedir reftan.

gulum , quod continetur fub xQ & 1Q. Aqua--
lis eft autem exceflus, quo quadratum , quod de-,

{cribitur ab HQ, excedir re€tangulum , quod con.

tinetur fub xQ & 1Q, quadrato, quod defcribi-

tur ab Hi1. Igitur quadratum , quod ab HR de-
fcribitur ,2quale eft quadrato, quod defcribitur
ab u1 ;ideoque HR ipz H eft equalis. Itaque fi
centro H, atque intervallo u1, circulus defcribatur;
& quafequuntur. Atveroreéta cr cadar infra
punétum H, puta in v, ut in appofita figura; jun-
gaturque regka 1v. Erie igitur re@tangulum,
quod fub cq & xv continetur, zquale reétan.
gulo, quod continetur fub cr & RY.Quoniam
vero duplum reftanguli, quod continetur fub
cQ & cx, zquale eft quadrato, quod defcribi-
tur a GH 5 una cum exceflu , quo quadratum ,
quod defcribitur 3 cr, excedic rectangulum ,
quod continetur fob kQ & 1Q ; addantur ab
altera quidem parte quadratum, quod defcribi-
tur a CY, ab altera vero quadrata, quz defcri-
buntur a gv & mQ . Erit utique duplum re-
&anguli , quod continetur fub cQ & Gx, una
cum quadrato, quod defcribitur 2 cv 5 2quale
iuzdratis,quz defcribuntur a 6 & 6y & HQ,

adhuc exceffui, quo quadratum, quad defcri-
D3 ' bitur




wr ¥

—d >

¢4 losepur ToRELLI

bitur a cr ,excedit
re@angulum , quod
continetur fub xQ
& 1Q . Auferaturab
utraque parte du-
plum rectanguli ,
quod continetur fub
cQ & cv; ab alte-
ra quidem a duplo
re&tanguli , quod
continetur fub cQ
& cx, ab altera
vero a quadratis ,
que defcribuntur a
cu & cy. Erit u-
tique exceflus, quo
duplum reftanguli,
quod fub cq & c6x
continetur , excedit - Nop

duplum re&anguli, quod continetur fub cq &
GY 3 hoc eft duplum re&anguli , quod continetur
fub cQ & xY; una cum quadrato, quod defcri-
bitur a cY, =zqualis tum exceffui, quo quadra-
ta , quz defcribuntur a o & Gy, excedunt du-
plum reftanguli, quod continetur fub cq, five
Gdy & GY, tum quadrato, quod defcribitur ab
HQ, tum exceflui , quo quadratum , quod de-
fcribitur a cr, excedit reg\angulum, quod con-
tinetur fubkQ & 1qQ. Equale eft autem duplum
re€tanguli, quod fub cq & xv continetyr, du-
plo re&tanguli, quod continetur fub cr & rY.
Igitur duplum r.e%}anguli , quod contineeur fub
cr & RY, una cum quadrato , quod defcribi-
bitur a cv, zquale eft tum eizcc(‘}ui, quo qua-
dra-

b
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drata, quz defcribuntur 2 6u & cv, excedunt
duplum retanguli , quod continetur fub cn &
GY , tum quadrato , quod defcribitur ab mQ,
tum exceffui, quo quadratum, quod: defcribitur a
CR , excedit re%}angulum » quod continetur fub
kQ & 1Q. At vero duplum re&anguli , quod
continetur fub ck & rRY, una cum quadrato,
guod defcribitur a cv, zquale eft quadratis, que

efcribuntur a cr & rY: & exceffus, quoqua-
drara, que defcribuntur a cu & v, cxc‘egum:
duplum re&anguli, 3uod contirietur fub cu &
GY , #qualis eft quadrato, quod deferibitur ab
HY . Igitur quadrata, que a cr & ry defcribun-
tur , 2qualia funt quadratis , qua defcribuntur ab
HY & HQ, una cum exceflu , quo %t:adratum ,
quod defcribitur a cr, excedit reftangulum ,
quod continetur fub kQ & 1Q. Addatur ab u-
traque parte re€angulum, quod cortinetur fub
kQ & 1Q. Erunt utique quadrata ,que a cr &
Ry defcribuntur, una cum reftangulo , quod
continetur fub kQ & 1Q, ®quale quadratis ; qua
defcribuntur ab vy & Q@ & cr. Et ablato ab
utraque 2‘é)arte quadrato, quod deferibitur a cr,
erit quadratum , quod defcribitur ab ry, una
cum reétangnlo ?qu()d continetur {ub xQ & 1Q,
®quale quadratis , que defcribuntur ab ny &
uQ. Et rurfus ablato ab utraque parte reftangu-
lo, quod continetur fub kQ & 1Q, erit quadratum,
guod defcribitur ab rv,2quale um quajrato, quod

efcribitur ab mY , tum exceflui, quo quadratum,
quod defcribitur ab nQ , excedit re&angulum y
quod continetur fub kQ & 1Q. AEqualis eft au-
tem exceflus, quo quadratum, quod defcribitur
ab HQ, excedit re&tangulum, quod continetur

D4 fub
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fub xq & 1Q, quadrato , quod defcribirur aff
Ht . Igitur quadratum, quod ab Ry defcribitur,
zquale eft quadratis, que defcribuntur ab ny
& ni;hoc elt quadrato, quod defcribitur ab1v
ideoque RY ipfi 1v¢ft zqualis. Iungarur xv ;&
cxtera, ut fupra, demonftrabuntur ..  Cadar
denique rea cr
fapra pun&um u,
puta in Y , ut in ..
appofita figura; jun-
gaturque 1v. De-
monftratio eadem
prorfus erit atque
ila que modo al-
lata elt.

Cadant denique
refte , qua a pun-
&is 1 & K ad dia-
raetrum AB ad re-
&tos angulos ducun- - ~
tur, ultra citraque centrum 1, ezdemque a c
imgclualitcr diftent, ur in appoﬁta figura . ‘Ea-
dem; preparentur, que fupra, in hujufmodi po-
fitione ; jungaturque re&ta cr: quz quidem five
per punétum u tranfibit, five cadet infra, five
fupra. Tranfeat primo per pun&tum n. Erit igi~
tur re€tangulum , quod fub cq & Hx continetur,
zquale retangulo, quod continetur fub cr &
rH. Quoniam vero duplum refanguli, quod
continetur fub cQ & cx, zquale eft quadrats,
quez defcribuntur 2 cQ & cr, una cum reflan-
gulo, quod continetur fub xQ & 1Q ( hoc e-
nim fupra in hujufmodi pofitione demonitrarum

eft) addantur ab altera quidem parte quadeas
tum,
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tum , quod defcribi-
tur a cH,ab alrera
vero quadrata , que
defcribuntur a €Q
& uq . Eritutique
duplum reftanguli,
quod continetur fub
cQ &Gx yunacum
?uadra;o »quod de-

cribitir 2 cH , @~
quale um duplo
uadriti, quod de-
?cribitlr acQ,tum
uadrsto,quod de-
;‘}:ribiur Bb HQ ,
tum qiadrato,quod
defcrilitur 2 cr ,
rum re&angulo ,
quod ontinetur fub’

KQ 8 1Q. Auferatur ab altera quidem partedu--
plum reQanguli , quod continetur fub cQ & cx,
ab akera vero duplum quadrati, quod defcri- -

bitura cQ. Erit utique excefus, quo duplum

re&mguli, quod fub cQ & cx continetur, ex- |

ceditduplum re&anguli , quod continetur fub
cQ & GH; hoc eft duplum reftanguli , quod

conthetur fub cQ & Hx; una cum quadrato,

quod defcribitur a cu , @quale tum quadrato,
uod deferibitur ab 1@, tum quadrato , quod
efcibitur a cr , tum reftangulo , quod con-
tineur fub kQ & 1Q. ZEquale eft autem du-

plun reftanguli, quod fub cQ & ux, contine--

cur, duplo re@anguli, quod continetur fub cr
& s, Igitur duplum reQtanguli, quod contiv
netur

M_)—-__‘._._.L..-_.—-_-—__-._.. ——— ———
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netur fubcr & rRH ,
una cum quadrato,
quod defcribitur a
cH, zquale efttum
uadrato, quod des
cribitur ab HQ,tum

quadrato ,quod de- \ V /
‘ ?cribitur acr,tum 1 Q
L\ KN H_ LA

reQangulo , quod
coutinetur fub xQ
& 1Q. At vero
duplum re&anguli,
quod continetur fub
cr & RH,unacum

?uadrato,quod de-
cribitur a2 cr, - NP\ (0
quale eft quadratis, &
que defcribuntur a

cr & Hr ;& qua- -~
dratum , quod defcribitur ab uq ; una cim re-
&angulo, quod continenit fub KQ & 1¢, -
quale quadrato, quod defcribitur ab ui. gitur
rata, quz a cr & Hr defcribuntur , equa-
Lia funt quadratis , quz defcribuntur a cr & HI.
Er ablato ab utraque parte quadrato, qud de-
fcribitur a ¢k, quadratum ,quod ab HR cefcri-
bitur, zquale eft quadrato, qued deferibiur ab
mi 3 ideoque mr 1pfi H1 eft 2qualis. Itame fi
centro H , atque intervallo mi, circulus dderi-
batr; & que fequuntur. At vero reth cr
cadat infra pun&tum H, puta in ¥, ut in apo-
fita ‘figura ; jungaturque refta rv. Erit igwr
refangulum , quod fub cQ & xv contineur ,
. zquale reftangulo, quod continetur fub c1 &

RY,
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rY. Quoniam vero W

duplum reQanguli, y

qugd continetur fub /

cQ & 6x , zquale b

eft quadrats , qua

defcribuntur a cu Al =t B
& cr ,una cumre- o /
&angulo, quod con-  L\K ok

tinetur fub xQ &
1Q; addantur abal-
tera quidem parte
quadratum,quod de-
fcribitur a cy, ab
altera vero quadra-
ta, que defcribun-
tur 2 ¢y & HQ. E-
rit_utique duplum
reGanguli , quod
continetur fub cq NP0
& Gx,unacum qua- \F
drato, quod defcri- v
bitur a cy, 2quale tm quadratis, que deferi-
buntur a g & gy & e & cr, tum reSangulo,
quod continetur fub xQ & 1Q . Auferatur ab utra-

ue parte duplum reftanguli , quod continetur
?ub cQ & GY ,ab altera quidem a duplo re&an-
guli, quod continetur fub cQ & Gx, ab altera
vero a quadratis, quz defcribuntur a au & Gv.
Erit uuque exceflus, quo duplum re&anguli,
quod fub cq & cx continetur, excedit duplum
reftanguli, quod eontinetur fub cQ & Gv; hoc
eft duplum re@anguli, quod continetur fub cq
& xv; una cum quadrato, quod defcribitur a
€Yy zquale tum exceffui , quo quadra;af, quz

: efcri-
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defcribuntura ca &
GY , cxce&untguﬂu-
lum re&anguli ,
guod continetur fub
cQ, five u, & Gv,
tum quadratis , qua
defcribuntur ab HQ
& cr, tum refan-
gulo, quod contine-
wr fub xqQ & 1Q.
Equale eft autem
-duplum re&anguli,
- quod fub cQ & xv¥
continetur , duplo s
reGtanguli , quod \
continetur fub cr

& ry. Igitur du-

plum retanguli , Al
quod continetur fub N#lo
cr & RY,unacum »

uadrato, quod de-
z:ribitur a cy, =zquale eft tum exceflui, quo:
3uzdrata', ‘que defcribuntur 2 6u & cv, exce-
unt duplum re&anguli , quod continetur fub cu
& cv, tum quadratis, que defcribuntur ab no;
& cr, tum re&angulo, quod continetur fubxe
& 1Q. At vero duplum reftanguli, quod conti-
netur fub cr & rY, una cum quadrato , quod
defcribitur a'cy, ®quale eft quadratis , quz de-
- feribuntur 2 cr & RyY: & exceflus , quo qua-
drata, quz defcribuntur a' 6 & Gy, excedune
duplum re@anguli ; quod continetur fub cu &
cY, zqualis eft quadrato, quod defcribitur al
uy : denique quadratum , quod deferibieur ab

‘ HQ,
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‘1Q,tha cum reStangulo, quod continetur fub xQ &
1Q, 2quale eft quadrato,quod defcribitur ab a1,
Igitur quadrata, quz 2 cr & Ry defcribuntut ,
wqualia funt quadratis, quz defcribuntur ab my
& cr & mi. Et ablato ab utrague parte qua-
drato, quod deferibitur a cr,quadratum, quod
ab nry defcribitur , 2quale eft quadratis, qua
defcribuntur ab uy & Hr , hoc eft quadrato ,
quod deferibitur ab 1v 3 ideoque Ry 1pfi 1v eft
2qualis . Iungatur xY ; & cetera,ut fupra, demon-
frabuntur . Ca-
dat denique reta
cr fupra pun&um
H, puta in v , ut
m appofita figura ;
pangatarque 1v. De-
monfiratie eadem
prorfus erit atque
ila que modo al- -
lata eft. Datis igi-
tur in circulo duo-
bus punétis , \quea
quidem in ipfius dia-
metro non fint; & o
que fequuntur.Quod N P\ .
oportebat facere, .V

'ALITER IN PRIMA POSITIONE. |

Demo nftrabimus autem multo ex-
peditius in prima pofitione, quomo-
do circulus defcribatur, qui per pun-
&ta tranfiens 1 & & circulum AwsL

con-
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contingat ad partes L , hoc quidem’
pafto. .

Defcribatur cir-
culus tranfiens per
punéta 1 & x,eir-
culumque AwsL
contingens ad par-
tes W, cujus qui- c_ |
dem centrum five -
cadetin pun&og, |
fivefupra, fivemn-  I\GHY
fra. Cadatprimo
in G, ut in appofi- R
ta figura ; ducaturque a centro c per pun&tum u
femidiameter c&.ét quoniam Gt zqualis eft ipfi-
Ac, eademque zqualis ipfi cu ; eritutique & cHz«

ualis ipfi Ac. /Equalis eft autem cr ipfi Ac.
?gitur E ab zqualﬁ:us cr & Ac zquales aufe-
rantur cH & 'AG, erit & reliqua relique ®qua-
lis y hoc eft HrR =qualis ipfi ca. AEqualis eft au-
tem ceipfi u1. Fqualiseflt igitur ur ipfi n1,five
HK. Itaque zquales invicem funt m1, HE, HR . At
vero circuli, quem ' '
diximus, centrum
cadat fupra pun-
&um G, puta in
E, ut in appofi-
ta figura. Pro-
ducatur cu ufque
ad x 4ita ut HX -
3ua.lis fic ipfi GE; -

ucaturque a cen-
troc per punftum ~ - -
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- x femidiameter cr ,& jungatur 1x. Et quoniam
Hx zqualis eft ipfi GE, ideo addita Gu utrique
communi, erit GX qualis ipfi en. Eftautem cc

equalis ipfi m1. Igitr in triangulis cGx 4 EHI.
duo latera 2qualia fibi invicem funt, x ipfi Ex,
& cc ipfi 1, Atqui anguli cox , Emr funt u-
terque redti. Igitur & cx aqualis-eft ipfi E1.
Eodem modo cmonﬁrabitur%c cE ipfi 1x z-.
qualem effe. Quoniam igitur E1 @qualis eft ipfi,
ED , eademque zqualis iﬁﬁ cx ; erit utique & cx.
zqualis ipfi Ep. ZEqualis-eft autem cr ipfi cp.
Itaque fi abzqualibus cr & cp zquales auferan-
tur cx & DE, erit & reliqua reliquz zqualis, hoc
eft Rx zqualis ipfi cE. Zqualis eftautem cEiphi,
1x. Equaliseft igitur rx ipfi1x . Itaque fi junga-
tur XX, zquales invicem erunt 1X, KX, RX. Ca-
dat denique circu- ' '
li, quem diximus ,

centrum infra pun-

&um g, puta in E,ut

in appofita figura .

Auferatur ab HE re-

&a ux ipfi GE 2qua-

lis ; ducaturque a

centro ¢ per pun- DX
&um x femidiame- L
ter cr , & jungatur R

1x ." Demontftrabitur eodem modo, quo fupra,
zquales invicem effe cum cx & er,tum ce &
1x. Ex quo fequitur rx ipfi 1x efle =qualem.
Itaque fi-jungatur. kx, 2quales invicem erunt
IX, KX, RX,

CO-
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COROLLARIVM.

Quoniam an«
gulus aArc, re-
¢ta cr per puns
&um & tranfe-
unte; major eft
angulo rHq,fi-
veanguloGHc;
fi per punétum
e ducaturrefta
eMmipfi AR pas
rallela, ea oc- 4
curret re€te cu o
inter punftac |
& u; ideoque Mr major erit quari
rH. AEqualis eft auterh mr ipfi AG
quando & cripfi ac eft zqualis. Igi
tur AG , hoc eft femidiametér circuli
AIK ,major eft quam ur., hoc eft quam
femidiameter circuli rix . Eadem eft
demonftratio, utcumque ‘cadat reéta
CR, five infra punétum =, five fupra,
tam 1n hac pofitione, quam in dua-
bus reliquis. Hinc generaliter mani-
feftum eft, defcriptis per duo punéta
in circulo data duobus circulis eunmr,

quem modo diximus, circulum con-
R tln'




.
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tingentibus , femidiametrum ejus cir-
culi , qui ad partes W contingit ,
majorem effe alterius femidiametro ,
qui contingit ad partes L.

PROPOSITIO IIL

Si circulus aliquis in duo fegmenta
fe€tus fuerit ; dataque fint in reéta li-
nea, que communis eft fegmentorum
bafis, duo pun&ta ; re€tas duas lineas
ab iifdem ad utriufque fegmenti cir-
cumferentiam ducere angulum con-
ftituentes majorem alio quolibet an-
gulo, qui ad eandem circumferentiam
in fuo quifque fegmento eodem mo-
do conftituitur.

Sit circulus ADBL
feus in duo feg-
menta ADB, BLA,
quorum bafis re&ta.
aB: dataque fintin
aBpunéta F & c.
Oportet a punélis F,
& G ad circumfe-
rentiam fegmento-
rum tum ADB, tum
sLA reftas duas li- _
neas ducere angulum conftituentes,qualem mo-
do diximus. Hzc autem fegmenta aut zqualia
funt, aut inzqualia.

L

E - Sint
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Sint primo gqua-
liayita ut r¢&a as
fit circulj aDBL fe-
midiameter: defcri-
baturque, per Pro-
pofitionem primam, ,
per punéta ¥ & 6
circulus FpG circu- \
lum aBp contin- -
gens ad partes p,
velut in pun&op; -
ducanturque a pun- o
tis iifdem ad D re&= linez rp & Gp angulum
conftituentes rpc . Dico angulum ¥pG majorem
¢ffe alio quolibet angulo , qui a pun&is F & &
conftituitur ad circumferentiam lg:gmcnti ADB.

Conflituatur enim, ad eandem circuimferentiam
alius quiliber angulus ruc; & a pun&o E, in
quo FH circuli ¥GD circumferentiam fecat , ad
G re&taducatur 6. Quoniam igitur anguli ¥pG;
FEG in eodem funt circuli fegmento., ii funt
inter fe tnvicem quales. Major eft autem an-
gulus FEG angulo FHG . Major eft-igitur angu-
lus ¥pG eodem angulo Fruc. Idem de alio quo-
libet angulo demonftrare licet. Quare angulus
FDG major eft alio quolibet angulo , cujufmodi
eft FHG, qui ad circumferentiam fegmenti ADB
codem modo conftituitur. Quod fi per pun&i
F & ¢ circulus defcribatur circulum ADBL cone
tingens ad partes L, eademque fiant quz in
fegmento ADB,du&tz utique fuerint ad circam-
ferentiam fegmenti BLA duz reQz linez angus
lum conftituentes majorem alio quoliber angu.
Jo, qui ad eandem circumferentigm codem.dmo-.

» o




GEOMETRICA. 67

do conftituitur, At
vero fegmenta ADB,
BLA fintinzqualia,
ita ut re&ta aBcir-
culi ApBLdiameter
non fit : defcriban-
turque , per fecun-
dam Propofitionem,
per pumif)}oa F& G
duo circuli circu-
lum ADBL contin- ,
gentes alter ad partes D, alter ad partes L; ea-
demque fiant que fupra. Equidem quod de an-
gulis demonftratum eft ad zqualiom fegmento-
rum circumferentias conftitutis , demonftrabitur
etiam de angulis conftitutis ad circumferentias
fegmentorum inzqualium.  Si igitur circulus a-
liquis in duo fegmenta feftus fuerit; & que fe-
quuntur. Quod oportebat demonftrare.

PROPOSITIO IV.

Si circulus aliquis 1n inzqualia duo
fegmenta fe€tus fuerit, datifque in re-
&ta linea , quz communis eft fegmen-
torum bafis, duobus punétis, fuper re-
‘étam , que inter hazc duo punfla in-
teriicitur, angulus conftituatur in u-
troque {fegmento maximus ; qui an-
gulus in minore fegmento conftitui-
tur, major eft angulo , qui conftitui-
tur in fegmento majore .

E 2 Sit
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Sit circulus ADBI
fe®us in duo feg- .
menta inzqualia A-
DB, BIA , quorum
major ADB , minor
BIA ; eorumque ba-
fis ficre&a aB. Da-
tis autem in AB
punétis F & G, fu-
per re&@am FG con-
ftituacur in fegmen- « A
to ADB angulus maximus FpG ; & in fegmento
BIA angulus item . maximus GIF. Dico angu-
lum G1F majorem effe angulo Fpg. :
Intelligantur defcripti effe duo circuli, qui
per pun&a F & .c tranfeuntes circulum "ADBI
contingant, alter ad partes D, alter ad par-
tes 1. Contingant. autem in puntis D & 1: ac
fint eorum centra pun&ta E & x ; jungsntur-
que re&tz FE, EG, GK , KF, EK. Quoniam
igitur in triangulis FEK , GEK @quales funt FE
& Ex ipfis GE & Ex, altera alteri; 2qualifque
item Fx ipfi kG; ideo angulus FEx. zqualis eft
angulo xEG. Et quoniam in triangulis FEH,
GEH ®quales funt FE & EH ipfisce & EH, al-
tera alteri; & angulus FEH 2qualis angulo GER;
ideo etiam FH ®qualis eft 1pli HG. Quoniam i-
gitur in circulo FpG re&a Eu per centrum du-
ta re@tam o non du@tam per centrum in duas
.2quas partes fecat , eandem etiam ad angulos
reftos fecabit . Igitur angulus Enc reftus eft;
ideoque etiam reé%us » qui deinceps eft pofitus ,
Gk . Et quoniam EG major eft quam Gx, erit
etiam quadratum, quod ab Ec deftribitir, ma-
) - Jus .
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jus quadrato, quod defcribitur a Gr. At ve-
ro quadratum, quod ab EG defcribitur, 2quale
eft quadratis , quz ab ex & Hc defcribuntur;
& quadratum, quod defcribitur a Gk, zquale
quadratis,, qua defcribuntur abuk & ng. lgitur
quadrata, que ab En & HG defcribuntur , ma-
jora funt quadratis, qua defcribuntur ab ux &
HG. Et ablato ab utraque parte quadraro, quod
defcribitur ab e, quaaratum » quod ab Eude-
{cribitur , majus eft quadrato, quod defcribitur
ab ux. Igitur En major eft quam ux. Aufera-
tur 2 majore EH reéta HL minori HK azqualis 5
reftzeque jungantur FL, 1G. Et quoniam in
ariangulis FLG, GKF zquales funt FL , LG ipfis
GK, KF 3 & FG utrique communis; ideo angu-
lus FLG ®qualis eft angulo gxF. Maior eft au-
tem angulus FLG angulo FEG. Major eft igitur
etiam angulus GKF angulo FEG. At vero an.
gulus c1F dimidius eft anguli cxF ; anguluf-
que ¥pG dimidius anguli FEG . Igitur etiam
angulus G1F major eft angulo FDG. Si igitur
circulus aliquis in inzqualia duo fegmenta fe-
&us fuerit ; & que fequuntur. Quod oporte-
bat demonftrage.

COROLLARIVM.

Quoniam igitur angulus FpG major
eft alio quolibet angulo, qui fuper re-
&tam rc in fegmento ape conftitui-
tur; & angulus cIF item major alio
quolibet angulo, qui fuper retam rc
conftituitur in fegmento 81 ; major-

E3 que
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que eft angulus c1r angulo rpG : ma-
nifeftum utique eft angulum GIr om-
nium efle angulorum maximum, qui
fuper re€tam re ad circuli Apsr cir-
cumferentiam conftituuntur.

ALITER.

Demonftrabimus autem facilius, &
brevius, quomodo datis in circulo duo-
bus punlis , circulus defcribi poflit,
qut per duo hzc punta tranfiens eum,
quem diximus, circulum contingat.

LEMMA L

Si duo circuli fibi intus occurrant
& que refta linea eorum centra con-
jungit , produéta in occurfum incidaty
hi duo circuli fefe intus in occurfus
punéto contingunt.

Hoc autem fupra demonftratum eft.

LEMMA IL

" Si duo circuli fibi intus occurrant,
& que reta linea ab occurfu ducitur
alterum eorum contingens , contin-
gat & alterum;hi duo circuli fefe in-

vicem in occurfus punto continguat.
Oc-
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Occurrant {ibi in-
tus duo circuli A3,
CDG , quorum cen-
tra H, 1; ducatur-
que a punéto occur-
fus p re&a linea pr
contingens  circu-
lum ADB , eadem-
que contingat &
circulum cpc . Di-
co circulos ‘ADB , - B
cpG in eodem oc-
curfus punfto p fefe invicem contingere.

Ducatur a pun&to b ipfi DF ad reflos angu-
los re@a pB. Quoniam igitur re&ta DF circu-
lum ApB contingit in punéto b, duétaque eft a
punéto » ad rcgos angulos ipfi bF refta os ,
erit utique in pp centrum cir¢uli AbB. Eadem
ratiofte 1n DG erit centrum circuli ¢pc. Re&a
igitur H1, quz circulorum ADB, €DG centra con-
jungit, produfta incidit in occurfum p. Quod
i duo circuli fibi intus occurrant ; & que re&ta
linea eorum centra confungit , produ&a in oc-
curfum incidat ; hi duo circuli {gfe invicem in
occurfus pun&o contingunt. Igitur circuli abs,
cDG fefe invicem contingunt in occurfus punéto
p. Si igitur duo circuli fibi intus occurrant;
{8; quz fequuntur . Quod oportebat demon-

rare.’ '

PROPOSITIO..

Datis in circulo duobus punttis,
circulum defcribere, qui per duo hac
‘ E 4 pun-
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punéta tranfiens eum, quem diximus,
circulum contingat. |

Sit circulus ADB,
cujus centrum C,
pun&taque in eo
data fint F & G.
Oportet circulum
- defcribere, qui per

punéta tran({lxcns F
& G contingat cir-
culum aps. Con-
flac autem poffe
contingere ad par- 7
tes five D, five 1. Etprimo ita defcribendus fit,
it contingat ad partes .

. lunganwr pun@ta r & c re@a rc, eaque pro-
ducatur ab utraque parte ad pun&ta A & B .:
Erunt utique AF, GBvel zquales, vel in:i}uales.
Sit primo A¥ ipfi GB zqualis, ut in appofita fi-
gura . Secetur autem rG in duas ®quas partes
i pun&o E; ducaturque ab eodem, 1pfi FG ad
reftos angulos , refta Ep , eaque occurrat cir-
culi ADB circumferentiz in pun&o o. Tum ve-
vo junétis re&tis DF, pG, triangulo DFG circu-
lus circumfcribatur, cujus fit centrum n. Et
quoniam AF zqualis eft ipfi cB, & EF ipfi EG,
erit etiam AE ®qualis ipfi EB. Quoniam igitur
in circulo ADB refta pe re€tam as in duas -
quas partes, & ad reftos angulos fecat, erit u-
tique in DE céntrum circuli Aps. Eadem ra-
tione in eadem DE erit centrum circuli FDG.
Refta igitur cu, qua circulorum ADB , FDG
centra conjungit, produa incidit in occurfum p.

Quod
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Quod fi duo circuli fibi intus occurrant 5 &
quz re&a linea corum centra conjungit, in oc-
curfum incidat; hi duo circuli fefe invicem in
occurfus pun&o contingunt. Igitur circulus FpG
circulum ADp contingit in pun&o p.
At vero AF !

& csfint in-
zquales ; hoc
eft. ¢ major
fit quam AF,
ut in appofita
figura. Aufe-
ratur 2 GB BH
ipfi AF 2qua-
Iis: & fiat ut
GH ad BB, ita

AG ad ‘AE; ducaturque 2 punto E refta Ep
circulum ADB contingens in pun&to p. Tum:
vero junétis re&is pF, DG, triangulo DFG cir-
culus circumferibatur. Igitur circulus DFG cir-
culo ADpB occurrens per pun&a r& G tranfibit.
Et quoniam ut cu ad uB', ita fe haber ac ad’
AE, fe habebit utique etiam componendo, ut
GB ad HB, hoc eft ad AF, ita GE ad AE. Et
permutando, ut 6B ad GE, ita AF ad AE. Et
componendo, ut BE ad GE, ita FE ad AE. I-
gitur re&angulum , quod continetur fub BE &
AE,zquale eft reQangulo, quod continetur fub
GE& FE. Equale eft autem reGangulum, quod
continetur fub BE & AE, quadrato , quod de-’
feribitur ab ep. AEquale cﬁ igitur & reftangu-
lum, quod continetur fub ce & FE, quadrato,
quod defcribitur ab Ep. Quare ED cum circu-’
lum ADB contingat, contingit & circulum FpG.

Quod
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Quod fi duo circuli fibi intus occurrarit j & ‘quz
refta linea ab occurfu ducitur alterum eorum
contingens contingat & alterum , hi'duo circuli
fefe invicem in occutfus punéto contingune. 1-
gitur circulus ¥DG circulum ADB contingit in
pun&to b. S

Jam vero circulus per pun&a tranfiéns ¥ & o
ita defcribendus fit, ut circulum ADB eontingat
ad partes 1. Problema eodem modo eonficitur,
ac cfemonﬁratur. Datis igitur in cirenlo duobus
punétis; & qua fequuneur. Quod oportebat facere.

PROPOSITIAQ.

Datis duabus reflis lineis parallelis
magnitudine ac pofitione , duos cir-
culos defcribere, qui {efe invicem con-
tingant, & reftas, quas diximus, al-
ter alteram in alterutro earum extre-
mo ; ita ut que due reftz linez ad
contaltum, & alterum parallelarum
~ extremum ab utriufque centro ducun-
tur , angulos contineant invicem z-

quales. A
Sint datz duz refte linez parallele magni-
tudine ac pofitione ar, pE. Oportet duos cir-
culos defcribere re&tas AF, DE contingentes in
punélis F & E, i{mlcs modo diximus.
Iungantur punéta £y F re@a EF; que qui-
dem cum AF produ&ta aut duos reftos angulos
faciet, aut duobus re&tis @quales. Faciat primo
- duos
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duos reQ os angulos , ut
1n appofita figura. Sit
autem p 2qualis re&z
compofitz ex. AF, &
pE; & fiat ur dupla
ipfius pad EF , ita tum
AF ad ru,tum pEad
EG; fitque Q =qualis
reGz compofitz ex
Fi & Ge. Erit igi- i :
tur ut dupla ipfius p A F P.a.
ad EF , ita'p ad Q L _
ideoque reangulum , quod fub dupla ipfius » ,
& qQ continetur , zquale eft reftangulo, quod
continetur fub e¥ & p. Quoniam vero refta
EF aqualis eft reétis ru, & cE, five Qy& GH,
erit utique , fumpta communi altitudine dupla
ipfius ¢, re&angulum, quod continetur fub EF
dupla ipfius p ,2quale re&tangulo, quod con-
tinerur fub Q, & dupla i%ﬁus ?, nempe reffan-
gulo, quod continetur fub &F & ¢ , & reftan-
gulo , quod continetur fub cr & dupla ipfius p.
Et ablato ab utraque parte refangulo , quod
§( P, reftangulum , quod con-
tinerr fub EF & p, #quale erit reftangulo ,
quod continetur fub e & dupla ipfius ». Igitur
EF ad GH fe habet ur dupla ipfius » ad p;ideo-
que EF wqualis eft duple ipfius eu. Equalis
eft autem EF refis Q & cu. Igitur retz Q &
cu duple funt ipfius gu. Et ablara ab utraque
parte cH, re&ta @, five refta compofita ex Fu
- & 'GE, =qualis eft ipfi cu.
At vero reta EF cum AF produfta angulos
faciat duobus rectis @quales , ut in appofita fi-

gura;
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gura; ducaturquea
punto E ipfi aF <7

produétz perpendi-
cularis refta Ex ,
guz quidem perpen-
icularis erit ipfi
quoque ED. Sitau-
tem P wqualis re-
&z compofitz ex
AF,& pE; & fiat
ut p ad EF, itaEF £ F~% D4R
ad Q. Erit igitur
te@tangulum, quod continetur fub p & Q, -
quale quadrato, uod defcribitur ab EF. Fiat
modo ut dupla ip(}ms EK ad Q, 1ta-tum AF ad
FH ipﬁ EK parallelam, tum pE ad £G ; fitque
R @qualis re&z compofitz ex ru, & EG; jun-
gaturque. cH 3 & a punéto u ducatur reéta mi
ipfi Ak parallela. Igitur reftangula , qua con-
tinentur fub dupla ipfius Ex & Fu; & fub du-
g}la ipfius Ex & £G , ®qualia funt alterum re-
angulo, quod continetur fub AF & Q, alte-
rum re&anguloyquod continetur fub pE & Q;
ideoque reftangulum, quod continetur fub du-
Fla ipfius Ex, re@taque compofita ex ru,& Eg,
ive eidem zquali r, ®quale eft reftangulo,
quod continetur fub Q , reftaque compofita ex
aAF,& DE, five P eidem ‘zquali , nempe qua-
. drato, quod defcribitur ab EF. Quoniam vero
quadrata, que defcribuntur ab £k, & ®r , 2qua-
lia funt duplo re&anguli , quod continetur fub |
ek & R, quadratoque , quod defcribitur a i, .
addatur ab altera quidem parte quadratum ,

quod defcribitur ab FE, ab altera vero quadra-
: . wm,
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tum , quod defcribitur ab HI. Atque erumt qua-
drata, que defcribuntur ab Ex, Fx, & r, =-
qualia tum duplo re€tanguli, quod continetur fub
ek & R, tum quadratis, qua defcribuntur a G1,
& ur. Ar vero qualia funt quadrata, que de-
fcribuatur ab Ex, & Fx, quadrato, quod de-
{fcribitur ab £F; duplum reétanguli, quod. con-
tinetur fub Ex & R, quadrato , quod defcribi-
tur ab £F; & quadrata, que defcribuntur a o1
& ur1, guadr‘ato » quod deferibitur a u. Igis
tur quadrata , qua ab e & R defcribuntur ,
gadratis zqualia funt, qua defcribuntur ab EF
cu. Et ablato ab utraque parte quadrato,
uod defcribitur ab £, quadratum, quod abr
3e(cribitur, zquale eft quadrato, quod defcri-
bitur a gu ; ideoque r , five re@a compofita
ex ru & GE, =zqualis eft ipfi u. Quod cum
ita fir, fi in utraque figura a GH auferatur HL
ipfi Fu 2qualis , erit. que relinquitur LG , 2.
qualis ipfi Ge. Itaque fi duo circuli defcriban-
tur, alter quidem centro H , atque interyallo
refa linea ipfi HF 2quali, alter vero centro G,
atque intervallo re&a linea =quali iEﬁ GE, ln
ntiqbuc circuli per pun&um v tranfibunt. De-
fcribantur , iique fint circuli FL, LE ; qui quidem
fefe invicem in pun&o L contingent. Et quo-
niam in utraque figura ut A¥ ad Fu, ita fe ha-
bet pE ad kG, ideo fi re&te iungantur AH,&
DG, duo erunt triangula AFH , DEG unum an-
gulum AFH zqualem habentia angulo pEc, &
circum. zquales angulos latera proportionalia.
Triangula igitur funt 2quiangula , 2qualefque ha-
bentangulos raH ipfi EpG, & AHF ipfi DGE. Da-
tis igitur duabus refis lineis parallelis ; &
que
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que fequunrur. Quod oportebat facere, o

PROPOSITIO.

Datis duabus reélis lineis parallelis
magnitudine ac pofitione , fuper iif-
dem duo circuli fegmenta conftitue-
re fimilia contrarioque modo pofita ,
quz fefe invicem contingant. .

Sint date duz re&e li-
nez parallelz magnitudine
ac pofitione A & cp. O-

reet fuper o , & cp con-

ituereduo circuli fegmen-
ta, qualia modo diximus.

Secentur re@= aB, GD
in- duas zquas partes in
punéis F, E; jungaturque
re&ta eF . Hec utique cum

-ref@a AB aut duos reos
angulos faciet , aut duobus reftis zquales ; ea-
demque erit aut 2qualis re@z compofitzex A7 &
DE, aut eadem major , aut minor. Faciat pri-
mo EF cum AB duos angulos re€tos, eademque
2qualis fic reQ2 compofitz ex AF & DE,ut in
appofita figura. Quoniam igitur EF ®qualis eft
retz compofitz ex AF & pE, fi ab EF aufe-
ratur FL if,ﬁ AF equalis , erit que relinquitur
LE, ®qualis ipfi pE. Itaque fi duo circuli de-
feribantur , alter quidem centro ¥, atque inter-
vallo re&ta linea ipfi AF 2quali,alter vero cen-
tro E, atque intervallo rc%la linea wquali ipfi
pE; hi utique circuli per punétum n'aani;mnt.

C=
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Defcribantur , lique fint circuli ABL, cLp ; qui
quidem fefe invicem in pun&e 'L contingent.
Manifeftum et autem fegmenta ar», cip fi-
milia effe ; quando utrumque eft femicirculus. : Sic
modo EF major .
re®ta compofita
ex AF & DE,ut
in appofira figu-
ra. %’c ﬁnt,rg,gc
Q, altera qui-
dem =zqualis re-
&=z compofitz ex
AF & DE, altera
vero' ejufmodiyut
gbuadratum, quod
ipfa defcribi- .
wr , =zquale fit . o
excefluiy quo quadrata fefe invicem excedant,
que defcribuatur ab EF & . Fiat autem ue
P ad'Q, ita @ ad R. Erit igitur reflangulum,
quod continerur fub'? & » , 2quale quadrata,
quod defcribitur a Q. Fiat modo.ut dupla ipfius
EF ad- R, ifa tum AF ad FH, um DE ad EG;
- fitque s @qualis retz compofite ex ¥u,% EG.
Igitur reCtangula’, que continentur fub dupla
ipfius 2F, & rr; & fub dupla ipfius £F & Eg,
equalia funt alterum reétangulo, quod contine-
tur {ob A7 & r , alterum reftangulo, quod conti«
netur fub bE & Rr3 ideoque reétangulum , quod
continetar fub dupla ipfius EF reétaque compofita
ex i & Ec, five eidem 2quali s, ®quale eft
reftangulo, quod continetur fub r reétaque coms
pofita.ex A¥ & pE,five P eidem =quali. Quos
niam igitr quadrara, ‘que defcribuntur alzcnt

S
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&:s, zqualia funt « -
duplo re&tangu~
li, quod conti-

C 3
netur fub EF & Q\' “
s , quadratoque, '
quoﬁ defcr‘i)gitur
acuj & duplum
retanguli , quod
continetur fub EF
&é, equale eoiti A/ :
re&tangulo , qu B
contin?tdur f%b R v
& p; hoceft qua- ‘ - -
drato , quod defcribitur a Q ; ideo quadrata ,

uz defcribuntur ab eF & s4 zqualia funt qua-
g.ratis, quee defcribuntur 2  , & on. Et ad-
dito ab utraque parte quadrato, quod defcribi-
tur a P ,-quadrata , que ab EF & P & s de-
fcribuntur , - @qualia funt quadratis, qua deferi.
buntur a @ & p, five ab EF,& GH. Et abla-
to ab utraque parte quadrato, quod defcribitur
ab €F , quadraca, quz defcribvnwrar & s,
zqualia funt quadrato, quod .defcribityr a cx .
Equales funt autem » & s reftis compofitis
altera ex AF & DE, altera ex ¥ & EG. Igi-
tur quadrata, quz defcribuntur a refis compo-
fitis altera ex A¥ & pE, altera ex ru & EG,
mqualia funt quadrato, quod defcribitur a on.
At vero quadratum , quod defcribitur 2 refa
compofita ex A¥ & pE , zquale eft quadratis ,
quz defcribuntur ex AF & DE, duploque re-

anguli , quod continetur fub A¥ & nE; & qua-
dratum , quod- defcribirur a refta compofita ex
Fa & EG, 2quale eft. quadratis , qua defcribun-

. tur
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tir ab Fu & Ec, duploque reQanguli 4 quod
tontinetur fub Fu & EG. Igitur quadrata, quz
defcribuntur ab AF & pE & Fr 35.'1-:0; & du-
plum utriufque reftanguli, tum ejus, guodscona
tinetur fub AF & DE; tum ejus, quod cantine=
tur fub ru & £c, #qualia funt quadrato, quod
defcribitur a ge. At veto quadrata, quz defcris
buntur ab Ar & FH, mqu:nllia funt quadrato

uod defcribicur ab anj & quadrata , que de-
cribuntur a DE ;& EG 42qualia quadrato, quod
deferibitur @ be ;3 & adhuc duplum uernifgue
re&anguli, tum ejus, oguod continetur fub AF
& pe 4, tum ejus , quad continetur fub Fm &
EG, 2quale duplo reftanguli, quod <ontinetne
fub ar & pcj hoc enim infra demonftrabiwar.
Igitur quadrata, que defeributur ad An & po;,
& duplum reé’tan‘guli, quod continetur fub am
& pG, xqualia funt quadrato, quod - defcribi-
tur 4 cH, Equalia funt autem quadrata , quz
defcribuntur ab ax & pej & duplom reétangu-
li, quod continetur fub an & DG, quadrato ,,
quod defcribitur a tefta compofita. ex au & pGa
Igitur quadratum ,quod defcribitur a reéla come
pofita ex au & pc, =zquale eft quadrato ,qund
defcribinur 2 6u ; 1deoque refta compofira ex
an& po iphi cu eft zqualis.  Sit depique x5
minor re@ta compofita ex AF & Dy ut in ap-
pofita figura. Ac fint » & Q altera quidems z-
qualis re&2 compofitz ex AF & pE, zltera ve-
ro ¢jufmodi yut quadratum , quod ab ipfa deferi-
bitur , ®quale fitexceffui , quo quadrata fefe in-
vicem excedunt, qu® defcribuntue a » & sF.
Fiar autem ut » ad Q, ita @ ad k. Erit igituﬁ
re€tangulum , quod continetur fub r & wr, -

quale
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quale quadrato 5. -
quod defcribitur a.
Q. Fiatmodout - **
dupla ipfius EF -~
ad R, ita tum -
Arad FH, tum’
pead EG;fitque-
s zqualis refte | .
compofitz exXFH \"
& £c . Demon-
ftrabitur haud fe- -
cus ac-fuprafa- =~ - .l 0 A
&um eft, reftangulum , quod- continetur fubi
dupla ipfius gF & s, zgttx e ¢fft. retangulo ,
quod continetur fub R & . ‘Quonjam igitht
quadrara, qua defcribuntur ab £r & s, & dus
plum re&tanguli, quod continetur i £r & s
2qualia funt quadrato, quod defcriblrur-a cu 3+

& duplum reQanguli, quod - contisietur fub ¥

. & s, @quale eft re@angulo ;5 quod continetur:

fub » &'p, hoc eft quadrito , quod-defcribitir

a Q; ideo quadrata, que defcribunrar ab er8e
Q, five quadratum , quod- deferibinir'a p; & -
quadratum, quod déferibitur ab s , 2quaka finte-
quadrato , ‘quod deferibitur a gu. Quod cuni!

ita fit , eodem’, quo fupfa, modo demonftra-:
bitur , . reftam ex aw & pG compofitam - ipfi 6t
g%ualer’n‘ effe, Si igitur in utraque figura 2 Gu
auferatur HL 1p& AR. #qualis -, erit. que relinv
quitur GL, 2qualic ipfirbe. Itaque fi-duo eir~

culi defcribanitur , alter quidemcentro H; até

que intervallo reéa linea'ipfi an 2quali ; aleer
Vero centro G, atque intervallo retta lines &y
quali ipft pG, hi utique circuli’ per punGunt’ 1,

©ograge- !
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tranfibunt . Defcribaritur , iique fint cisculi. ant,
cLp; qui quidem fefe invicem in ‘punéfo L con-
tingent. Iungantr re@2 am, HB, €6, GD.
Et quoniam in utraque figura ut A¥ ad Fu, ita
fe haber pE ad kG, ideo 1n triangulis reétangu..
lis AFn, DFG angulus aHF zqualis eft angulo
cGE § angulufque AHB 2qualis angalo cop, du-
gius duplo. ZEquales funt igitur inter fe invicem.

¢ hoarum dimudii , hoc eft anguli qui funt ad cir-
cumferentids AIB, CKD : ac propterea circulo-.
rum fegmenta A1B, CKD fimilia funt, Ex quo fe-.

quitur imiliy effe etiam fegmenta ALB', CLD.

_ At vero-reéta EF cum : —
AB angulos faciat duobus A :
re&lis zquales,éademque ‘
@qualis zt recta compq-: ' '

firzz ex AF & DE, ut
in appofita figura, Quo-
niam igitur £F @qualis
eft reftz compofitz ex
AF¥ & DE, fi ab £F au-
feratur FL ipfi AFqua- = .
+ lis, erit queerelinquitur LE , #qualisipfi DE. Sit
modo EF major. re&a compofita ex AF & DE;
ut in appofita figura; ducaturque a punélo E
ipfi AB, i oportuerit ' produ@e perpendicula-
us refta Ex, que quid¢m~pct£’endiculhrisi erit .
ifﬁ'quoquc cp. Ac fint ?, & Q altera qui-
em zqualis refte compofitz ex Ar & DE 4
altera . vero cjufmodi , ut quadratum , quod
ab azfa defcribitur , @quale fic exceflui , quo

quadratz fefe invicem excedunt , quee, defcriv’

buntur ab e & p. Fiat autem ug ¢ ad @,
ita.Q ad r. Erit jgitur reQangulum "quod con<
‘ F2 tine-
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tinetur fub » &~ T
R, 2quale qua-’
dratoil quodqde-"
fcribitur a@. Fi-'
at modo ut du-
pla ipfius Ex ad
R , 1ta tum AF
ad Fu ipfi EX’
parallelam , tum
pead g6 ; fitque
s qualis reftz A
compofitz ex FH & EG ; jungaturque G

pum&?) H ducatur HI'ipfi Ax parallela.
re@&angula, que continentur fub dupla i

& ru , & fub dupla ipfius Ex & EG ,

funt alterum reftangulo, quod continetur .4 ac
& R, alterum re&angulo, quod continetur fuls
pe & Rr; ideoque regangulum , quod continé-
tur fub dupla ipfius Ex reftaque compofita ex
rH & EG, five eidem zquali s, %quale eft re-
&angulo, quod continetur fub R reétaque com-
pofita ex AF& DE,five P eidem zquali.Quoa
niam igitur quddrata , qua defcribuntur ab ex
‘& s, ®qualia funt duplo retanguli, quod con-
tinetur fub £k & s, quadratoque, quod defcri-
bitur a c1; & duplum reftanguli, quod conti~
netur fub EK & s,2quale eft reftangulo, quod
continetur fub r & P, hoc eft ‘quadrato, quod
defcribitur 2 @ ; ideo quadrata, que defcribun-
tur ab ek & s, ®qualia funt quadratis , que
defcribuntur a2 @ & 1. Addatur‘ab altera qui-
dem parte quadrattm, quod defcribitur ab Fk,,
3b altera vero quadratum, quod defcribitur ab
#l. Atque erunt quadrata, quz ab Ex gc FK

: s
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& s defcribuntur , ®qualia quadratis , quz de-
fcribuntur 3@ & 61 & HI. At vero quadrata)
que defcribuntur ab Ex & Fx , =qualia funi
quadrato, ‘quod defcribitur ab EF ; quadrataque,
que defcribuntur 2 61 & Hr, zqualia quadra-
10, quod defcribitur a cu. Igitur quajrata S
quz ab EF & s defcribuntur , @qualia’ funt
quadratis , quz defcribuntur 2 @ & cu. ‘Et
addito ab utraque parte quadrato, quod defcri-
bitur a p, quadrata , que ab eF & p & s
Awfowibomur o 2qualia funt “quadratis, que de-
: '3 Q & »r, five ab EF, '&gdc!;.Et
i utraque parte quadrato, quod defcri-
[ EF, %uadgata ,quae a v 1: s defcri-
l equalia funt quadrato , quod defcribi-
1 Quod cum ita fit ,eodem, quo fupra,
1 nonftrabitur reétam ex au& DG com-
pomvans «pfi GH zqualem effe ,  Sit denique
EF minor re®ta ~
compofita eXAF
& DE, ut inap-.
pofita figuray du-
caturque a pun-
&o eipfi aB,fi
rtuerit , pro-
gpmaz per é%di-
cularis reta ek,
quz quidem per- . . i
pendicularis erit ipfi quoque cp. Ac fint p, &
Q altera quidem ®qualis re&t compofitz ex AF
& pE, 3tera. vero ejufmodi, ut quadratum ,

quod ab ipfa defcribitur , quale fit exceffui ,
o quadrata fefe invicem excedunt , que de-
ribuntur a2 » & EF, Fiat autem ut p ad @ ,
. F 3 iR
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ita Qad R Eric- . RO
igitur :veflangu-. . .

Jum , quod -con+
tinetar fub: &
R, zquale qua-
drat::l quodth-
feribitur a Q:Fiat
modo ut dupla
ipfius Ex ad R,
ita tum. AF ad - -
Fa iplt Ex parallelam., wm pE ad ‘BG ;. fit-
que.s @qualis reftz compofitz ex ‘ru & @}
-jungatu:aue GHy & 2 pun&lo ® ducatur ur.ipli
Ax parallela, que cum, Gk produ@ta concurrat

* in 1. Demonitrabitur haud fecusac fupra faGumt
eft, duplom re€tanguli, quod continetur fub gx
& s, :2quale efie rectangulo , ‘quod costinemyr
fub R &.P. Quoniam igitur quadrata, qua dey
feribuntur ab Ex & s; & duplum. reQanguli

uod continetur fub Ex & s, 2qualia “funt qua-
drato , quod defcribitur 2 Gr & iduplum- res
&anguli, quod continetur fub 5x & 8, aquale
eft reftangulo, quod centinetur.fub.n & 23
hoc eft quadrato, quod: defcribituy. a @ ;:ideg
quadrata, quz defcribunpur ab k. &'@ & sy
zqualia funt ‘quadrato, quad defcribitur a cx..
A(b‘datur ab ﬁtera quidem parte quadratum. 4
quod deéfcribitur ‘ab Fk, ab altera vero quadracumy
quod- deferibitur ab ur.: At}cué erunt quadratay
que ab Ex & Fxk & Q ‘&.s deferibuntar 4
zqualia quadratis ;. qua defcribunmr ;2 61, & |
HI. At vero quadrata,qua defcribuntur ab Ex 5
& rx, - ®qualia funt quadraro, :quad  defcribi- ‘

tur ab B ; quadrataque’y qua defcribunmr EGL

_
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& w1, zqualia quadrato, quod“defcrnhunra GH,
Igitur quadyata, quaab eF & Q, five: quadratum ,
quod defcribitur a ¢ ; & quadratmen’, quod: de-
fcrlbltm sy zquaha: fant quadrato, quod de~
fcnbmxr a GH.-Quod cum jta fit eoilem ; quo

o demoﬂﬂmb:tur re&am ek Am &
DF com}) tamupr i GH zqualgm cﬂ'c. G e

Pl LEMMAL

-1.81 shlmfwmt triangula. re&angula,’ |
lﬂl‘ét-a habentia'circa reflum.angulum
] rttohalfa‘,cruni

continedtur - fub 13

trianguli 5 ,quz circa

funt, i'umpms altero |

que homolesls , wqu.... . _ ...
quod contitietur fub lateribus , quz

rq&o angulo in’ qf;oque fubucxuntur .

. Sine dad’ mahgulh N
&hngulz A'BO , ‘DE¥ S~ N
fos. habenla 48 roe revi
flos, & tirca ‘eofdem idu- :
tera ‘CH'y “AB Yy w;ms
pr mdmiln, 1Y utxque-l D
madmodum ‘ca ad A iea> A - =
fiv habear Fv ad pr.- ‘Dicas re&angnla,qusawn-
siientur fub ace& pry & fub' an-& DE #qua:
lia effe Pe&‘atigulo, quod clmtme'cm" fub €’ ‘B
?Eo AT
-*Quoniant enim duo- rrnangula ABC, DEF funt
n&anguh s & circa’ reftos angulos' laséra ha~

F 4 bene
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bent £roponionalia s €3
erunt lIimilia ac propre-

rea proportiomlia funt eo- X

rum latera homologa. Si-

milia igitur erunt etiam re-

&angula, quzcontinentur ~ -
tum fub cB & Fe ,tum fub - B:D E

ac& pr,tumfubas & pE. At veroin triangu-
lis re€angulis , que figura defcribitir a latere,
wd re&o angulo fubiicitur , ea figuris 2qua-
Iis eft, qua defcribuntur a lateribus re€tim an-:
gulum comprehendentibus, fimilibus' fimiliterque”
defcriptis. Igitur reftangula, que continentur
fub ac & pF;& fub AB & pE’, 2qualia-Tuse
reQangulo, quod continetur fub cB & FE. Sk
igitur duo fuerint triangula re@angula; & qua’
fequuntur . Quod oportebat demonftrare,

B |

Ex
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Ex PAPPI ALEXANDRINI Colle-.
. &tionum Mathematicarum libroIV.

D circuli quadratutani aflimpta eft 2 Di-
. noftrato, Nicomede , nonnullifque aliis
recentioribus quedam linea , quz ex quadam
_ipfius proprietate nomen accepit. Vocatur enim
ab ipfis quadrataria , ejufque ortus hujufmodi
eft, Expenatur quadra- 3 =~ = r
tum Ag;‘A, defcriba- C i
‘turque circa centrum A | N '
circumferentia. BEA : &
AB quidem ita movea- |
tur, ur punftum A ma-
ngat , B feratur per cir-
cumferentiam BEA ; BT ‘
vero ipfi AA continuo
parallela punélum B, a en 4
quod fertur per BA , comitetur ; 2qualiqwe
tempore tum AB zauabiliter motd angulum
BAA ; hoc eft punétum B circumferentiam
BEA conficiat , tum BI' retam BA ; hoc
eft punftum B feratur per BA. Ita equidem
fiet , ut cum refta AA utraque fimul conve-
niant AB, & BI'. Itaque , dum hujufmo-
di motus peragitur, fecabunt fefe invicem in
ipfo motu re&tz BI' BA in pun&o aliquo 4
quod cum ipfis continuo transfertur 4, a quo
punéto in {c_))co , qui inter reftas BAA , &
. circumferentiam BEA interiicitur, ljnea quz-
dam defcribitur ad: eafdem partes cava 5 cue’
jufwmodi eft BZH ; eaque ad hoc utilis effg .
b . R

Vi-
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videtur , ut dato cir-
culo zquale quadratum
inveniatur . Precipua au-
tem ejus proprietas ¢-
jufmodi eft . Si refla
aliqua du&ta utcunque
fuerit ad circumferen-
tiam, ut AZE, fe ha-
bebit tota circumferen-
tia BEA ad EA ut re- A en A
&a BT ad ZO. Hoc enim ex ipfo linez or-

.B - r

tu manifefum eft . Hzc autem linca Sporo
merito difplicee hifce de cauffis . Primum e-'

nim, ad ?uod utilis effe videwr , id in ipfa
pofitione it

seft , fi duo punéta 2 B moveri incipiant ,
alterum per re@am verfus A , alterum per
circumferentiam verfus A , ut ea quis codem
tempore in eundem locum. fimul reftituat ,

uin ei prius rete AB ad circumferentiam

EA ratio comperta fit 2 quippe & motuum

velocitates eandem rationem habeant ,  necef-’

fc et . Nam quo tandem pafto arbitrantur
ea pun&la in eundem locum poffe fimul refti-
wi, fi velocitatibus utantur nulla certa ratio-
ne temperatis ? nifi fi id cafu aliquamdo eve-

niat . Hoc autem quis abfurdum effe neget?

Praterea lince terminus , quo ipfi ad circuli,
quadraturam utuntur ; pun&tum fcilicet, in quo
retam AA eadem fecat ; minime invenitur.
Intelligantur enim , que di€a funt, in prepo-
fita figura. Quando TB,BI’ motz in eundem
locum fimul refliuez fuerint , ez cum AA

convenient, neque fefe invicem amplius feca-. |

hunt .

umit. Qui enim, inquit , fieri po-
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bunt. Definit enim feflio antequam conve-
niant cum AA : quz quidem feftio falta eft
line2 terminus , ubi ea re&z AA occurrit ;
nifi forte quis dicat, ut re&as pofuimus , ita
intelligi enam lineam ufque ad AA fuiffe pro-
du@am. Hac autem ex eorum principiis non
fequitur ; fed utcunque fumatur punétum H,
ratio circumferentiz ad re€tam utique prafum-
pta_eft, Hzc autem ratio fi' data non fit , ‘id
fieri non poteft, Anne oportet nos. eos , qui
ejufmodi lineam invenerunt , auores fecutos
ipfam admittere , ut quz mechanica quodam-
modo fit , & ad multa problemata Mechani-
cis non inutilis ? Verum id problema multo
magis admictendum eft, quos per ipfam de-
monftratur, o

Quadranm ecum fit s - ‘ A
ABTA , & quaz circa’
centrum T defcriptaeft, 2
circumferentia BEA
& adhuc BHO quadra-
taria , ita ut fupra di-
ximus 4 orta, demon-
ftrawur ut dcircumfcx‘en— ‘ ‘
tia AEB ad re&tam BT
ita fe habere BT ad re. roae
&am TO. Si enim minus, ea utique fe habe-
bit aut ad majorem quam T'©', aut ad mino~
rem. Se habeat primo, fi fieri poteft, ad ma~
jorem TK : & circa centrum T defcribatur
circumferentia ZHK fecans lineam in:puntlo
H ; & ducatur perpendicularis HA'; junfta-
que T'H producatar éd punftum E. Quoniam

’ 2 ' igi-
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igraur ut cn;cumf;rcrf-' 1- <
tia AEBadre@am BT, " [
iita fe haber BI; hog, . zv‘ N
eﬁ rA, drK & ut ., .y’/
TA ad TKyita cxrcmq- g .
ferentia BEA adcir-. | ~/ .
cumfcrentmm ZHK: ut AT
enim circuli diameter ~ T
ad diametrum , itafe. . g &
aber crculi circumfe- a
rentia ad
eft circun
Aqualem 1
. tem, ut ¢

baber re&t
.cumferenn
ad HA.

ud ZHK

tur etiam
_eft abfurdum, Nen jgitur fe habet ut cu:cum-
. ferentia BEA ad_re Br, ita BT 'ad ma:
Jorem. quam TO, 150 autcm nequc ad Ipx-
- norem, Si em.m ﬁ TR s @
‘gcotcﬁ ,ie habeaxadK AN SR
.. & circa centrym I‘ﬁ.é, 3
 faribatur, circumferegtia
ZMK, & ad reftos ags
 gulos, ipfi TA-ducawr
JXH fccans quadra.tarmm
. in pun&o ‘H ; jun&taque ) -
. Hg producawur aﬁm £ ‘K} 'e" """A‘
, ‘&um ‘E. Demon&rabx-. . :
‘mus autem haud fecus ac fupra feriptim ¢ eﬂ:
etiam. cxrcumfcrentxam ZMK. re&te BT sequa-

lem.
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e RO ] [ IS I .. .
lem effe , & ut circumferentia BEA ad EA
hoc eft ZMK ad MK ;"ifa’fe habere re@am
BI' ad HK 'Ex ‘quibus ‘manifeftuny eft 2qua-
lem fore civenmferentiam’ MK 'teGe KH ; quod
eft abfurdum, Non igitdt fe habebit vt circum-
ferentia BEA\ad re&tam’ BT’ #ta BT ad mino-
rem quamn T'O . Demonfiarum autein eft neque
ad m/z}q’rem-,. Igitur! fe ’Ihg:bgbit_.ad ipfam TO .
I R SR T
< THod quoque manifeftuin: eft - re@am jpfis
- " 1'zqualem fore
fius' eft quadru-
Porro inventa
: zquali ; “fatis
quoque circilo
to, conftiruere .
ambi’t'u'-{,t‘&'ea
iplunt & _‘igﬁus

es demonftrivic.

ot Gy - chdem
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cadem eft ac ra- <
tio 1pfius EI ,
hoc eft A®, ad
circumferentiam

AT, propter he- ' . |

licen , dataque eft : !
ratio ipfius EZ :

-ad AT;ideoda- | - r ‘e\d

ta erit & ratio

ipfius EIad AT, A a \.
antur auté ZE, . \\

EI pofitione. Da- '

tur 1gitur pofitio- - b z . r

ne, & que jun&a fuit, ZI; eademque eft

ipfi BT perpendicularis. At vero ZI1 et in
ano . Igiur & pun&um I. Atque eft etiam

1 cylindrica foperficie. Fertur enim ©A twm !

per helicen O©HI', tum per reftam AB, que

& ipfa pofitione datur, ei, quod- fubucitur ,

plano continuo parallela. Ad lineam igiur

elt punétum I. gm'e etikm E. Hoc quidem

generaliter refolutum eft. Quod fi reétz EZ

ratio ad circumferentiam AT eadem fit ac ratio

ipfius BA ad circumferentiam AAT ,-oritur ,

‘que fupra difta eft, linea quadrataria,

Poteft autem & per . helicen in plano de-
fcriptam refolvi ﬁmﬁg ratione. Sit enim ra-
tio ipfius ' EZ ad AT eadem ac ratio refte
AB ad circumferentiam AAT ; & quo tempo-
re re&ta AB circa B mota pertranfit circum-
ferentam AAT , eodem pun&tum , quod in
?fa eft, a B incipiens perveniat ad T, quan-
o ea fecundum AB fuerit péfia ; & faciat
' : heli-

/
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helicen BHA. Se Ao 1
habet igitur ut AB
ad BH,, ita circum-
ferentia AAT ad
T A. Et permutan- .
do. AtP:i ita fe B .z r .
habet &‘}EZ ad TA. 'Ea:llualis eft igitur BH ipli
ZE . Ducarur re@ta ad plahum KH ipfi BPH
aqualis. Punflum igitur K eft .in. cylindroidea
fuperficie ; quz ab ‘helice excitata eft. At-
qui idem eft etiam in fuperficie conica., St
enim .jun&a fuerit BK , ea erit in conica fu-
perficie dimidium anguli re&i ad planum in-
clinata, eademque du&ta a dato pun&to B. Ad
lineam - eft igitur pun&um K. Ducantur per
K ipfi EB parallela AKI., & re&z ad pla-
num BA, EI. In cylindroidea igitur. fuperfi-
cic eft AKI. Fertur enim per r‘e.é%am BA po-
fitione datam , & “per lineam . pofitione item
datam , ad quam eft K. Igitur etiam I eft ia
fuperficic. Atqui idem eft etiam in plano. ZE-
ualis eft enim ZE ipfi EI, quoniam & ipfi
H. Etdawr etiam pofitione ZI ipfi BT per-
- pendicularfs; Ad lineam igitur eft. pun&tum I.
Quare etiam E. Atque illid conftat,.fi reftus
fuerit angulus ABT' ,eam,quam diximus , qua-
dratariam lineam oriri. .

. Haftetws Pappus.

G4 _ PRO-
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PROPOSITIO L
Stducinquadrataria puofla- famap-
tur-; .ducanturque -a: centso: per-es

g:m&a duz re&lz ad. cmdumfctcnttmuq.

ab .iifdem alieiitem. dug -ad. Guanip
drdtariz »bafim. mp:ndxﬁulal;csa Giry;; ]
cumferentie ; qua ab:iis 5 quas- dixi-),.

mus’, reflis bafim- verfiss abf¢indun-—;

tur, fo habebunt inter fe mmﬂn y Ut

pcrpendlculares.. S -
Sit: -qudracaria B¥G, - N N T
cn)us bafis ac fumptils + T o1 e 5
lnem cadem punéhis 1, | N <O
Foducantur peripfaa .| . ¢/, ;
ceerAadcucumferen- e - w3
mm&B:: nr‘euc%ae Ac,&i:: o LW ey
Ag, mwﬂ S A : ‘:”‘: o“)
ad bafim aq perpendics - | /077 ||\ . )02
* lares re&®z 1k, & FH. ,
Dico ut cp ad ED, ita ‘:_)_.. KHEG - ?3

fe habere 1x ad rn. T

Quoniam enim Mt BED ad l;n na fc lnbct
ABad rH ; & u; cp ad BED, , ir3 .1k ad AB 5
ideo’ ex-zqim. eademque ordinata mone, ;
ut cp ad ?ED ita 9 hah@bﬂ IK l:.rdOP:H* Si .
duo igitut -in' quzdratam un@ta, fumantur; &
quz féquuntur. Quod bpottebat démonﬂ.rarc. ‘,

PRO-

LA W SR

J
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Si i quadrararia fumatur punétum
aliquod § ducaturqae - centro-ad id-.
_ punthim: relta linea ;> centroque €0,
quod-diximusatque: intérvallo eadem )
hac' fe@a; defctibatorciscumferentia. . .
ufqiic adsiquadrarariz bafim produ«
&ami: tun vero a pundto; quod fum- .
ptitn: ét y reta ducatur reftz.d ceps.
tro duétz perpendicularis, =qualif-
uz circumferentiz , quam diximus ;
3{ huic ipfi perpendicularis ab ejus ex-.-
tremo alia item refta, quz cum pro-: -
dufta quadratarie bafi in’ pun&to ali- -

uo occurrat; quz reGa ab. hoc pun-
&o ‘ad id;, 'quod fumptum- fuit, du- .
~ citur , quadratariam contimget. ~ . "

ot N i\
Sit quadrataria BIG
cujus, bafis AG ; fumaw
ueinea punftum 1,
ucatur a centro A ad
refta al; & céntro 2
atque intervalo a1,d
feribatur cifcumferen
1PQtum vero'abr d
caturINipfi A¥ perpe
dicularis,2qualifque cir- e
cumferentiz 1pQ, ipfique 1N perpendicularis ab
' ' N re-
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N refta Nm , que bafi
AG produ&@z occurrat in ~C
unéto M. Dico re-
glam s quz ab mad 1
ducirur, contingere qua-
dratariam BIG.
Si enim minus, ean- - '

dem fecabit ad partes ,
five G, five B. Secet '
primo, fi fieri poteft , 4 ¥ H G-oMD
ad partes G ,ut in F:ducanturque a punchis 1,
& F re@tz 1x, & Fu bafi Ac perpendiculares:
Deinde vero a centro a ducatur per F ad cir-
cumferentiam re&a AFe ; producaturque ax ad
c, cique parallela ducatur Fo. Et quoniam ut
cp ad ED, ita fe haber 1k ad Fu , fe habebit
etiam convertendo , invertendoque , ut ce ad
cp,ita 1L ad 1x. Se habet autem ce ad cpyue
1P ad- 1Q. Se habet igitur ut 1 ad 1q , ita 1L
ad 1x. At vero 1p ad 1Q fe habet ut.1p ad 1N;
& 1L ad 1k, ut 1¥ ad 1M, hoc eft ut.10 ad1w.
Igitur ut 1P ad 1N, ita fe habet 10 ad 1n; ideo-
que 1P ipfi 10 ¢ft 2qualis ; quod eft abfirdum.-
Non igitur fecat 1M quadratariam BI1G ad par-,
tes 6. Eodem modo demonftrabitur neque feca-
re ad partes B. Quare contingit.. S1 igitur ir
quadrataria fumatar pun&um aliquod ; & qua
fequuatur . Quod oportebat demonflrare .

COROLLARIUM.

Hinc manifeftum eft, fi ap produ-
catur , abfcindaturque ab eadem re-

&a linea 2zqualis circumferentiz Bcp,
‘ fore
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fore ut reGta linea, quz ab ejus ex-
tremo ad punftum = ducitur , qua-
dratariam Brc contingat.

Exponatur quadratum g D
ABDF, defcribaturque fu- | - :

er AB femicirculus AEB: .
g:-AB_quidcm ita movea-

tur cir¢a centrum B, ut E. \l
unétum ‘B maneat , A. 1

Ezr‘atur per AB,& femi-- Z/

circulom AEB; AF ve- :

ro ipfi BD continuo' pa- :
ra\lfh.pun&um A ,qn?od & ®
fertar per AB, comitetur ;-®zqualique tempore
tum AE 2quabiliter mota angulum aBD, hoc eft
punétum A femicirculum aAEB, conficiat, tum
‘aF re&tam am, hoc eft pun&tum a ferawr per
aB. Itaque dum hujufmodi motus peragiur, fe-
cabunt fefe invicem in ipfo motu re&e ar,
AB in punflo aliquo, quod cum ipfis continuo
transfertur; 2 quo punfto in quadrato ABDF li-
‘nea quedam defcribitur ad eafdem partes cava,
cyjufmodi eft AEB. Vocetur autem hzc linea
quadrataria fcalena. Cujus precipua proprietas
hujufmodi eft. Si reQa:aliqua a punélo B dufta
utcunque fuerit ad femicirculum , ut B, fe
habebit ut circumferentia AxB ad BEG, ita re-
&a aB ad Bu. Hoc enim ex ipfo linez ortu
manifeflum eft. :

)

PRO.’
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PROPASITIO L,

~ Quadtatdriafcalena:per id punfum
tranfic, quod: femigirculum genitogem
in duas &quas partes fecat, Y | B X

s s

o e e . . .
Slt femlcmculus gem-' e - G E Srae

tor AEB, foceturque AER . | 7 DNF
in duas zquas’partes ifr * Dl
'-P}!QQO E.. Dico quadra- . .

tariam fcalenam tranfire 07 -lt o 2N
per pun@tum gy - <AL THE 0D
©_ Stienim minus.; jungatur:re@u EcjSeqablt
~“ufique ll‘gm.draparia fcalena retam hane: aut:1p-
fra pun&tum ¢, -autfupra. Secer infra in pun-
- 8o F; ducaturque a pun&lo # pet F & fetni-
_circulum genitorém 're@a ‘s¥c: Gireusiferentia
é%itur’ BG' miajor - erit quarii. pxE, hec ut: qham
" 'dimidingy citcumferentizl AEB. Imague f fiaz uc
- citcuinferenria 'Axb ad Bg,Vta reffa ¥ ad pi,
- erit & ¢u ex iplo linez orwy, \ma}or'.quam BG,
_hac eft quam’ dimidium re@ &3 ;ideoqué: pun-
" &um i 11 pun&to’ ¢ nbr cadie . Dikanriapan-
"8 sy ipll e pardHela’.. Erit iggrphadis
< qua&tmria;'gﬂégq - Suft-avgem in cadem
“etam pun&ta B, & F .Tria igitur '?dh&h BsFy I
fumt in re@®a linea , eademque in quadrataria
fealerla s qood ‘Geri mon!psitelt, Ea fiqyidesn li-
"néa:"ad-ealdemripariesieft: cava, Igitwt. quadra~
« tarid'fealéna: roftamy: ce:non fecat inka pyndum
<-Br “Hodem 1 modo:demonftrabitur . neque: fecare
" fipra idets pun€ym.- Tranfiv igitur per pun=
- &um . Quod éportcbar demondtrare 'Cd-
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COROLI:ARIVM.

*"Ex ‘hoe: manifeftum. et quadrata-
rlati-fcalenaim’ femicirculum. genito-
rem permutare ; hoc eft. partim in-
tra ipfum. cadere, partim extra.

~_PROPOSITIO IL" -

PRV |
_-Si in quadrataria fcalena  duo pun-
&a fumantur, ducanturque perea pun-
‘@&n @b extremo bafis circuli genitoris
“dd " Circudum: ‘genitorem ;- qua paxte
-qQuadrataria fcalena extra ipfum cadity
«due reclz, & ab iifdem aliz item duz
* "7 =-~--ndiculares ;. circumfe-
iis, quas -diximus, re-
1§ 'ai:fg:induntur., fe-ha-
invicem, ut reéte, qua
ntet, perpendiculares ,
s extremum.; {umptis
, reltifque-ad.eafdem
PR IR ,~u,~" .
oy ;;.h y h?iu_sd-&miﬁir.-
nptique ik cadem, pun-
w .1pta-.g.- . B
"ab lifdera puniis ad a® perpendiculates reéte
bLy & 1. Dico-ut ar.ad BFG, itA lfe ha-
ere




119 IoseprHr TORELLI

bere BL ad BH. T
Quoniam enim ut A¥- < '
28 ad BFG ,ita fe habet : o
AB ad BH ; & ut BEF ~ .
ad AFEB,ita BL ad AB; QN
ideo ex zqua eademque A UL B
ordinata- proportione , A
ut BEF ad BFG, ita fe habebit BL ad Br. Si
igitur in quadrataria fcalena duo pun&a fuman- -
wr ; & quz fequuntur . Quod oportebat de-
monttrare . ‘ B

PROPOSITIO 1II.

Si ab extremo bafis femicirculi ge- -
nitoris duz ad quadratariam ' fcalenam
re€tz ducantur ; quz bafi proximior .
eft, ea eft major remotiore. ‘

Sitquadratariafcalena - °
'AEB, cujus femicirculus
genitor AFEB ; ducantur-
que a pun&o B ad AEB
re&@e BD,B1. Dico re- ' <
&am Br re@a BD majo- ‘AMHNL B’
rem effe. - B ' '

Producantur 81 , & »p ad punfta G, & ¥;
atque ab 1, D, G, F ad bafim aB perpendicu- .
lares ducantur reftz 11, oL, oM, FN. Quo-’
niam igitur circamferentia B¥G ad circumferen-
tiam BEF majorem habet rationem quam refta -
BG ad ‘re®am-BF ; hoc enim in primo Magne
Conftru&ionis libro Prolemzus demonftravit; & -
ut BrG'ad BEF, ita fe habét sn ad BL; ideo

BH

s
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»H ad BL majorem habet rationem quam 5 ad
BF. Et addita ab utraque parte ratione ipfius
BG ad BF, re@angulum , quod fub B¢ & Bm
continetur , ad reftangulum , quod continetur
fub BF & BL, majorem rationem habet quam
quadratum, guod a BG defcribitur, ad quadra-
tum, quod defcribitur a BF. At vero quadra-
tum , quod a B defcribirur ,"2d quadramum ,
quod defcribitur a ¥, fe haber ut reSangnlum,
quod fub AB & BM continetur, ad reftangu-
lum, quod continegur fub as & BN; hoc elt
ut 3m ab swn. Igitur retangulum, quod fub
8G & BH continetur , ad re&tangulum , ‘quod
continetur fub BF & BL , majorem rationem
haber quam Bm ad Bn. Haber autem re&angu-
lum ad reftangulum rationem , qua componitur .
ex BG ad BF, & Bu ad BL. Igitur ab altera
quidem parte ablata ratione ipfius BG ad BF ,
ab altera vero addita ratione ipfius Br ad 3G ;"
BH ad BL majorem rationem habet quam re-
&angulum, quod fub B & BM continewr, ad
reftangulum , quod continetur fub G & Bw.
Er fumpta BF communi alticudine , re@angu- .
Jum', quod fub BF & BH continetur, ad retan-
gulum , quod continewr fub BF & BL, majorem
rationem habet quam refangulum , quod fub-
BF & BM continetur , ad retangulum, quod
continetur fub BG & Bv. Et permutando, re-
Sangulum, quod fub BF & B continetur, ad
reftangulum, quod continctur fub Br & BMm 4
hoc cﬁ Bu ad BM , majorem rationem haber
quam retangulum, quod fub BF & BL contine-~
cur, ad re&angulum, quod continetur fub e
& BN. At vero Bu ad Bm fe habet utrriadsg;
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& p1ad BG, ut reftan-
gulum ,-quod fub 31 &
gtu continetur , ad re-
angulum , quod conti.
netur fub ‘86 & BN ,
fumpta fcilicet commu- AMHNL B
ni altimdine BN . Igitur S
reflangulum 5 quod fub B1 & BN contiretur ,
adr ulum, quod- continetur fub BG & BN,
majorem rationem habet quam reftangulum ,
quod fub Br & BL continetur, ad re&angulum,.
quod continetur fub Bc & BN. Majus eft igi-
wr reftangulum , quod fub 81 & BN contine-
rur, retangulo, quod continetur fub Br & BL;
ideoque BN ad BL majorem rationem habet quam
BF ad B1. Vt autem BN ad BL, ita fe haber
BF ad BD. Igitur BF ad BD majorem rationem
habet quam Br ad B1; ideoque Br major eft
quam BD. Si igitur ab extremo bafis circuli
genitoris;_ & que fequunwr. Quod oportehat
cmonftrare. Lo
~ PROPOSITIO V. -
Si ab extremo bafis femicirculi ge-
nitoris ,qua parte quadrataria fcale~
na extra ipfum cadit, refta lincadu-
catur eidem bafi perpendicularis ; z-
qualifque femicirculo genitori.; que.
sefla ab ejus extremo ad alterum ba-
fis extremum ducitur , quadratariam
fcalenam continget. L

I

Yo

T Sk
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8it ‘qiradrataria fcale- rnee T e

f13. AEB, cujus:femicir-’ . A
culus genitor AFEB :du-
caturque a pun&o B ipfi
AB perpendicularis BK,
eademque 2qualis {emi-

circulo AFeB. Dicore- :

S == punélo B

contiige- {/ 7

m {cales ~

A D C b

AK, fi fieri poteft, quadratariam

in pun&to c; ducaturque a pun=

efta BF ; & a punflo G ipfi AB

re®@a op . Quoniam igitur ut

ita fe habet aB ad ap; & ut 4B

¢ , five eidem =zqualis BEFA , ad

A fe haber ad ra, ut BEFA ad

GD: ac propterea FA zqualis eft ipfi op ; quod

eft abfurdum. Non igitur fecat Ak quadratariam

fcalenam aEB. Quare contingit. Si igitur ab

extremo bafis femicirculi gemtoris ; & que fe-
quuntur . Quod oportebat demonftrare.

COROLLARIUM.

Quod fi per pun&tum ¢, quod ba-
fim AB in duas mquas partes fecat,
ducatur cr ipfi sx parallela , erit cr
zqualis circumferentiz AFE. 'Itaque
fi in quadrato aE defcripta effe intel-
ligatur quadrataria. Dinoftrati , cujus
fic bafis cu ,reta a1 ipfam conti:;get.

X
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Ex quo illud manifeftum eft, Dinoftra-
ti quadratariam, & fcalenam fefe in
punflo A invicem contingere.

. . R
? . .. .

.. * v, . .
v . ) -’
. RE.
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RESOLVTIO.

Sit circulus
ADBA , cujus D

centrum c ,
puntaque in

eo data fint 1 A5 c B
&k . Oportet i

circulum' de- kI
fcribere,qui per

punéta tran-
fiens 1 & x contingat- circulum Ap-
BA.. '

Ponatur faCtum id effe , quod queritur; cir-
culufque’ prx per punéta tranfiens 1 & x cir-
culum ApBA contingat in punéto p. Iungantur
autem pun&la 1 & x refta 1k, eaque fe&a in
duas ®quas partes in pun&o H, ducatur ab eo-
dem ‘ipfi -1k ad re@os angulos refta indefinira
EH; jungaturque refta cp. Quoniam igitur in
circulo pik re&a en reflam u1 in duas zquas
partes, & ad reftos angulos fecat , erit uugue
in ER centrum circuli pi1k. Et quoniam duo
circuli ADBA ,DIK fefe intus contingunt in pune
&o p; dutaqueeft a ¢, centro circuli ADBA,
ad pun&um D re&a cp, ea utique per alterms
circuli DI centrum tranfibit; ideoque centrum
circuli DIXK erit in re®acp. Eft autem ejufdem
circuli centrum etiam in re®a En. Igitur cen-
trum circuli DIk erit i pun&o re&e utrique

H2 com-
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communi,quod qui-
dem effe intelligatur
pun&tume. Agtatur
modo per pun&tum
c circuli ApBA dia-
meter ABipﬁ!K‘P -
rallela, que ipfam
e fecet in punéto
G; ducaturque a pun-
&op ipfi aBad re-
&os angulos re@a
oF : & vocentur : - )
AC, a; Hi, ipfi Ak =2qualis , &5 Gu, €3
CG, 4; EG,y; DE, ¥; CF, X3 DF, #: Quo-
niam igitur pun&tum g centrim eft cireuli b1,
erit utique, fi refta jungatur E1, DE ipfi EI 2qua-
' lis , quadratumque, guod a DE defcribitur, -
quale quadrato , quod defcribicur ab E1 ; hoc
eft quadratis, qua defcribuntur ab Ex, & HI..
Eft autem & quadratum, quod ab ‘sc defcribi-
tur , 2quale quadratis, que deferibunwur a GE,
& ‘cc. Duz sgitur zquationes habenwur : gx—.
Y420y e 466,68 aa—2ax+xx=yy+
dd. Quarum altera fi a prima auferstus, erit
22x—aa =bb+cc—dd+ 1cy. Eraddito ab
utraqiie parte 44 , 24% == aa +bb+rc — dd
+ 26y; five aa + 46+ cc—dd +y.2¢
. . 2“ '
—2ax. Et fallo ga +bb+cc—dd =e,
' 2¢ L

o

e4y.20 = 2ax ; five e4y.c=ax. Itaque
inflituta proportione , erit¢: g :: x:e 4 ¥,

. Quo
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Quonigm vero cF ad ¥c fe habet ut cp ad m-ﬁ,
erit utique g :2 —d : : @ : a3—ad lgitur pE,

nempe x , = a3—ad . Rurfus‘quoniam crad

pr fe habet ut cc ad GE,erit utique z:4 :: d:
dy. lgitur GE, nempe y,=du . Et addito ab

4 , s
utraque parte €5 ¢+ y—=¢-dy ,five ez 4-du.

< g
At vero ¢:a::x:e+y. Igitur, fubflitutis
zqualibus, ¢ : @ :: az—ad: ez 4 du,five az
I
—ad: ¢z4ds. Tam vero media extremague
muleiplicentur ; atque erit cez - ¢ds —aaz
—aad . Et addito ab utraque parte aad
aadcez +¢‘du:44z,‘ Et ablato ab utra-
que parte ¢ez , 4ad +eds — aag—cez .
Eft autem @ad+cdu—aa+-4,¢cd ; & aaz
—cez—as—cc. 2. lgitwr ga fa.cd
=—aa—cc.Z, - Et inftituta proportione , ed:
aa—ce::2: aa+u, At vero ¢d:da—
¢ :
ce::2cd:4a——cc+dd—bb; quando az
—(C—dq—c¢+-dd—bb_, lginr2¢d:aa

H 3 T e
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—ccdd—bb i 2 aa+tw. Quod cuny’
. ‘. . . P

ita fit , facile apparet quomodo problema con-
fici poffit. Defcri- :

batur enim figura, D

qu hic appofita eft, !

n qua cCPz=—dd; g - )
A C )]

¢ H\lg :
& or:ov:iized: | \| L /
aa—cc 4 dd— L3
bb;& per pun&ta e,
& v dufQa effe in- R
telligatur re@a pp,
quz circulum AD-
BA in duobus pun-
&is fecabit, puta p
& R . Quoniam igi-
tur triangula rov,
*Mp fimilia inter
fe invicem funt,e-
ritutiqueop:ov:: - . ‘ :
PM:MD. At vero opiov::2cd: dd-—cc
© Add—bb; & pu: b 1 L g2aa s, Iginr
o A z
2¢d:aa—cc+dd—bb:: g: aa4-u, Hee
ST o o . LM I
autgm. proportio locum habet, quando circulus
per pun&ta tranfiens 1 & x crculum AmpL
contingit. Ex quo- colligirur punum b, in
uo re@a »o circilufi Absa fecat ; ad rem
?accrc. Idem concluditur de” pun&o altero R
quod argumento eft duos circulos defcribi- pofe
- -y ‘A' . ! . fe

M~ OoP
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fe per pun&ta 1, k circulum ADBL contingen-
tes, alterum ad partes D , alterum -ad partes
L. Si pun&um Q cadat inter punéta. u & 1,
quoniam 4 major eft quam 4, erit 2cd:aa
—cc 4dd—bb:: 1 :aa 44, ubi dd —bb

R . e R
eft quantitas negativa. Si véro pundtum 1 ¢4«
dat in Q , quoniam 4 ipfi 4 eft qualis, erit
2¢d: aa—cc 1:2: aa 4u. Qod fi pun

. . ¢
&um q cadat in ¢, proportio 2¢4: ad—sc +dd
—bb : =Ztﬁf+ﬂ, in hane vertitur : 26816 3

P .

sa—cc4dd—bb: aa +cu;in quafit 0 ==c. B 100G
i—1; @ ¢c = cc.i—1.' _Erit igitur metrica.
20dT-1:63.T—1 : : aa—e6. 11+ dd—
bb:aa+ cuT—1. At vero comparatio falto- SR A
rum tum 44 4 dd==bb cum CC.I—1 5 atque NibiGeom,
adeo cum ¢¢,7—1”» tum @4 cum Cu1—1 ,di
verfi_generis eft. Igitur neglectis cca—1 @
cua1—1s erit 2¢d.1—1 : €11 1:gat-dd
v 3b:aa. Avvero 2¢d.1—1: 6% 1—1: * 3éd: Pe ki
¢z ,five 2d : 2. Igitur id:% :: aa¥-dd— Al Geor.
'bb+ aa. Et mediis extremifque. multiplicatisy
saad —aa+dd—bb.z. Et divifa @quatio-
ne per aa + dd—bb, 1.= 2aad .. Quz
‘quidem ‘zquatio , i punétum ¢ cadat inter
punfta n & 1, cadem eft 3 nifi quod dd—
b Ft-quantitas’ negativa+ At fi pun@ud 1

: Hg4 - cadat

B T e
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cadac m c., in
hanc vertiturig —
24. 51 denigue pun-
&umu cadating, -

F cadit in ¢, tunc A

vero. fit d—4d.
1I—1; s dd.— dd.
1—-—1 3= 2»
T—1; s —a. l-

‘taque erit 2¢d.

I—I : ¢Z.1=—1

:: aa—cc+4-dd.

T—1" =—bb:.aa

-4 ac. At vero

comparatio fadti
aa—c¢—bbcum M P
faQo dd.1—1 ,

atque adeo cum falto dd .1—1*, diverﬁ ge-

_neris eft. Igitur neglefto dd. 1—1*, erit

2041 —1: €I —1: :aa—tc—é& tda
o Fac. At vero 2¢di—1:07.1—1::
“2cd:cz, fivead. 25 & 2d:7:: 2c6(=
21Q): cF,five 2cE:cp. Igitur 2¢ce: cp, five
2cEid:: da—cc—bb : aa +ac. Er ac. Et mediis,

~ extremifque multiplicatis , 2ce: gz Fac—a.

aa—¢c—b6 . Et divifa zquatione per aa+

4€ 5 2cE= da—cc—bb. Quz quidem ®qua-
m

a-c

tio, ' pun&um H gadat in c, in hanc verti-

tur :
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qr - 3CE—ga~—5b, Hzc aurém omnia ita

a
fe habere manifeftum eft ex iis, que fuprade-
montftraca funt.-

RESOLUTIO.

Datz fint magni-
tudine ac pofitione
duz refle linez ap
& cp. Oportet fu-
per aB & co contli-
tuereduo circuli feg-
menta fimilia con-
trarioque modo po-
fita, que fefe invicem contingant.

Ponatur faltum id effe, quod queritur ; con-
ftituraque finr fuper a® & cp cirenli fegmen.
ta AQB, COD, qualia modo diximus. Secen-
tur autem AB_ & cp in duas zquas partes in
g{m&is F & E; ducanturque ab iifdem ad re-

os angulos ipfis AB & cp re&z Fu & Ec.
Etit utique in Fu cettrum circuli, in quo eft’
fegmentum AQB ; & i EG centrum curciili,
in quo eft fegmentum cop. Iungatur Gu,que

ui&em per punétum contaltus L tranfibit; de-
cribaturque figura , qua hic :;ppoﬁta eft. Quo-
niam igitur fegmentum AQa fimile eft fegmen-
to cop ; hoc fiquidem ponitur ; ideo angulus
AHF 2qualis eft angulo poe.» Equalis eft ans.
tem angulus AFH an}g{ulo DEG; quippe uterque
. [} N
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eft reQus.. Equalis e igitur & angulus Fan
angulo EDG ; ideoque triangulum AnF fimile eft
triangulo DGE. Vocentur modo ‘AF , 4} DE,.
b5 FK ¢ ; EK, d; HF 5 ¥, Quoniam igitur
triangula AHF, DGE fimilia fibi invicem fune,
ideo ut AF ad ¥u,ita fe habet pE ad G ; ideft
a :x::b:bx;ac propterca EG — Bx . Et
a “.
quoniam’ in triapgulis AHF , pGE, anguli:
AFH 5 DEG funt uterque re€ti, ideo an =,
Var* 4-rr? = Vaa +xx;&06 =VpE® 4 EG*,
—bVaa + xx . At vero AH=—mr; & DG -
5 ,
—ct, Igiur H6 = HL + 16 =Vaa+xx .
4 Vaa+xx,ive—a+bVaa +xx. Eftau-
a a4 -
tep GI ——EK——IK=EG: & EK—4d ; IR=——HF ==
x;EG=0x. Igitur c1 — ad—ax—bx, five —
— . e e e e

a a . : :
(ad—a+ b.x): @ . Quoniam igitur triangulum .
HIG eft re®tangulum, ideo u6? — 16 411”3 fi-
ve, analyticis quantitatibus fubftitutis ,
a+b6NVaa +xx':: ad—a+bx*<4 cc.Ni- .

& . a

mirum 5§ 5*.9@ F 2x=(aadd—2rad.a+bx
aa ’ :

Yat b axtaacc): as. Ev maltiplicara
@quatione per 44,

4A+é'”
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a+baa +;_4T5.xx’44dd—zdd atb.x
~& +5.2xx } aacc. Et ablato ab utraque pirte
a+56"xx,a+b" a8 = aadd—3zad. a+ bx
+aace. Etdivifa 2quatione per g, 4+6 a
—add—2d.a+5. b.x+acc- Et addito ab u-
traque partc , 2da+b.x, atb'.a+ 2d
etbx— add-——au‘. Et ablato ab utraque
parte. a+b.a,2da fbx—add+ acc—
a+4b*.a. Et dmfa ﬂxone per zda+i
x=—add + acc—a +b.*a; five

. 2d,a+b
dd¥cc.a —a+b'a. Quod fi mtclhgatur'
2da+b
reQas aB, op Circulos ABQ 5 CDO continge-

re , id quidem fieri non poteft, quin utraque
abeat in nihilum geametricum .. Tunc vero ﬁt perProp-s.

.d""'dl—l 64+bz"'4+b. l—l NM.Geom.
& quz modo reperta zquatioeft ,in hanc ver-
utm x__(df+cc4 x—-l-—a+b 1---1 .
‘J"'-l) zda-!;-b :—-x—-(dd+ co.dI—L
—a 45 a.1—13):2da+b.1—1. At vero r Propus.
comparatio fati dd-t-ct‘a 1—i cum fa&ogf: "‘*“ -
a +4. “1— 1*,atque adeo cum falto 4 +5*
ai—1 , diverfi generis eft. Igitur negle&o ‘
At aT—1, it s=dd+tcca. 1—1.,

sdatbi—r.

At

PR VSRR
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At vera nihilunt fi femﬁm dividat , unita-_
fysdefin. tem facit. Igitur x :=dd-cc.a . Hze autem
: ", 2d.a+4b

ita f¢ habere manifeflum eft ex iis, quz fu-

pra .demonftrata funt. : '

RESOLVTIO.

‘Datafitqua-
drataria fca-
lena AEB,cu-
/ jusfemicircu-
us genitor A-
FEB , datum-
que item in.
ea punétum
p . Oportet a
punfto p re-
-@&am lineam
ducere , quz SpG~—— .
- quadratariam™ AMN & B
fcalenam contingat. . |
Porfatur falum- id effe, quod qheeritur; & re-
& linea DX contingar quadratariam fcalenam-
aEB; dutaturque.a pun&lo B per b refta Br, -
cidemque perpendicularis Bx ipfi .Dx occurrens

in pfto'x . Intelligantur autem ipfi 3¢ infini--
. te

|
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-te propinqua dufla efle BG ;defcripimque cen-
tro B, atque intervallis Bp , BF circulorum
infinite parve circumferentiz DH , Fr. Erunt
utique,. ex principiis calculi differentialis., tri-
angula F16 , pHL reftangula reilinea , ho-
rumque poftremum fimile triangulo pBx. Ita-
que fefta aB in duas ®quas partes in punéto
c, do&lifque a pun&is-p, F reflis oN ,
FM, VOSentir AB, 24 ; AFEB, 25;re, [ ;
cM, x, utfit B = b4f, & Bu—a +x .
Et quoniam quadratum, quod defcribitur a Br,
@quale eft retangulo, quod continetur fub as
& BMm, erit utique , analyticis -quantitatibus
fubflitutis, BF" = 24« + 24x; ideoque BF’
— V2444 24x. Rurfus quoniam ur areg ad
BEF ,itafc habetaB ad BN, erit BN :4&-}..[,

b
Quoniam igiturut BM ad. BN , ita fe haber ng
ad BD, erit g% :gbtaf:: Y2d4+2ax:
Bp; ideoque BD == ab 5- af V244 + 2ax .
‘ ab+bx
Querantur modo F¢ & 61, quarum quidem
alteram invemias adx , alteram adx . EX

‘Vaa—xx V2aa+2ax
: 2 2 .2 R
quoniam F1® == FG* ~—gG1®, erit FI= =
‘ o 3]
aadxx—aadix five a*F 2a°x +aaxx.-dxz

 da—Xx 244-;2ax. .aa—xX%24a-4-24%
Et fampta. ab utraque parte radice. quadrata,
. 3 ¢
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p1—84+ax.dx. Quoniam igitﬁr ut. s ad

Vaa—xx. 2aa+24%

F1, ita fe habet 3D ad. DH , erit, analyticis
quanticatibus’ fubftitutis, Vige42ax:
aa+axdx :: abtafV2aa-t2ax:
Via—xx.anat2ax ab+5x
pR;ideoque pu = #a+ax. @b +af.d%5
-» ab+b6xNga—xx.284+24%
abdx + afdx.Naa+ax. Quaratu denique ,
ab+bx (2aa—2x% ' '
1H, quam quidém invenias :
(4°bdx + aabzdx— abb—abf dxVaa—zxx.
2aa+2a% + aabdx +abxdi.ab+as.
Vaa—xx):ab+6x"Vaa—xx.V2aa+2ax.
Iam véro propter trianguloram LAD 4 DBK' fimili-
tudinem, ut Lar ad HD,ita fe habet b3 ad k.
Jtaque inftituta proportione per modo mventas
analyticas quantitates, mediifque inter fe invi-
cem smuleiplicatis, & per primam divifis, erit Bk
=(abtas -2aa+2ax. Vd?-l-‘qxraa—xx)?
(6’6 + agbx—abb—abs Naa—szx). (2aa
+24ax ) 4+ aab+apx-ab + as- Vag—xx).

five

V244 —2xx’, Igiter Bk hoa palto. inyen-
1 5 i ab ejus extremo & ad damm punélum
» refta docatur , ea quadratariam fcaleriam
centinget, Quod fi pun&tum D cum A conve-
nire
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nire intelligatur , quando fcilicer K guadrs-
tiriam fcalenam in- A .contimgit, eonivenient
utique cum eodem A (pun&a etiam F ,'& w;
eequalifque eris. £F ipfi EA ,"& N ipfi-0A §
hoceft [—4 ,& x == a. Tunc vero fit 244.
+ 2ax=—4aa; Vaa + ax.aa—zx=aa.
Vi—z ; &b4-aabx=24%%; Vaa—uxx
=aVi—1,aab +abt—14ab;\N2aa—i2xx
==aV2~-2; & quz modo reperta @quatio
eft , in hanc vertinr : (44abb. 4aa. aa,
Va—3): (( usi—-aéb—-aéé.a Vi—y)., .
4aa+raab.2ab.aV1—1)aV2—2; five
(164°65V'2—2): ( 8a° Vi—z—q4a’85.
Va. ;;7;"'+»43555,V{,g—1’ ). At vero
eomparatio fa&ti 84°4Vi—2 cim faflo

/44"56‘13.1—2' » atque adeo cum falto

4455 V21— " diverfi generiseft . Igitur ne-
glettis 4a’2bV2.1—1, & 44785 V21 —1"
crit Bx =—164%45V2—2 ; five 25 V2—a2,
T84V - Vi,
At vero nihilum fi femeti fum dividat, uni-
tatem facit . Igitur Bk—24. Si cui libeat cir-
cumferentiz BEF., re&zque BN -denominatio-
nem immutare, ut: fic eardm altera f, pro
b4-fy altera x, pro. g+, inveniet , calcu-
1o epdem modo .inftituto, - Bx = uff V2ax.
o 2abx—bN1ax—xx

.-l:v""“ N . ; Qu'z
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Quz ?uidem équatio longe eft fimplicior, quam
quz fupra allata eft, eademque vertitur in
pr=24;ita nimirum,fi fiat [—2/; & x—2a,
‘hoc pafto : Bk = 4abbNsaa —. Baabb

4aab—2bbN4aa—4aa 4aab

=25 . Quod fane argumento effe poteft, reftam
Bk paullo fupra abfque ullo errore fuiffe defi-

nitam ., Verum hoc ita fe habere fuo loca de-
monftratum eft. ' R
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PROPOSITIO. -

Cujufcumque trianguli quadruplum.:
ad re¢tangulum, quod fub duobus ejuf-
dem lateribus continetur, eam ratio--
mnem habet , quam tertium latus’ ad
femidiametrum circuli ; cut triangp-
lum infcriptum fit. B

Sit triangulum e
aBc iInfcriptum
circulo ABrC) cu-
jus centrum g, &

femidiameter CE.-
’ Diqo‘?uadruplum
triaguli asc ad
re€tangulum,quod
continetur fub AB
& Bc,eam ratio-
nem habere , quam
Ac ad cE.

Ducatur enim ab angulo A per centrum E
re®a linea AF, junganturque cF , & FB: &
ab angulo ¢ ad aB, itemque a centro E ad
Ac perpendiculares ducantur c¢p, & Ec. Quo-
niam igitur angulus csF @qualis’ eft angulo
cAF; funt enim uterque in eodem fegmento;
angulufque cae zqualis angulo Ack; ideo an-
gulus cBF mqualis eft angulo AcE. Equals
eft autem angulus cBF angulo BCD ; quoniam
reCte cp, BF parallele fibi invicem funt,ut-
pote que reftz eidem as funt perpendicula-

S res




T T T

SRR S T S TN

130 IoskpHi ToRELLI GEOM.

. res . HEqualis eft igitur angulus BcD angulo
ACE. At vero etiath angulus cpB zqualis eft
angulo cGe. Igitur duo triangula cps , cce
funt fimilia : ac ptopterea ut cp ad cB, ita
fe. babet.cc ad ce. Etfumptis antecedentium
duplis y wt dupla ipfius cp ad cs, ita dupla
ipfius. cG, hoc eft ac,ad ce. Et fumpta an
comnuini altitudine , ut reftangnlum , quod
fub:aB & dupla ipfius cp continetur , ad’ re-
&angulum , quod continetur fub AB & 2c 5
ita Ac ad ce. At vero reftangulum , quod
fub a3 & dupla ipfius cp continetur , 2qua-
le eft quadruplo trianguli ABc. Igiwr qua-
druplum trianguli ABc ad reftangulum, quod
continetur fub AB & BC , fe habet ut ac ad
ck. Cujufcumque igitur trianguli quadruplum;
& qua fequuntur. Quod opor%gtatq demo%ﬁra—
re.

. FINIS.
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